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Kĩ thuật và sai lâm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 

LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA -10 - ĩĩ -12 - LT THPT QG - DVBO 

LỜI NÓI ĐẦU 

Bắt đầu từ năm 2017, Bộ Giáo dục đưa ra quyết định thi môn 
Toán trong kì thi Trung học Phô thông Quốc gia dưới hình thức trắc 
nghiệm khách quan. Vói câu trúc đề thi gồm có 50 câu trắc nghiệm 
và thòi gian gian làm bài 90 phút, tức là 108 giây 1 câu (hay là 1,8 
phút/câu) thì đòi hỏi người thi cần phải nhanh chóng ra đáp án chính 
xác. Chính vì thế, việc sử dụng công cụ máy tính bỏ túi là rất cần 
thiết. Tuy nhiên, nhiều học sinh vẫn chưa khai thác hết tính năng của 
máy tính cầm y và vẫn chưa thể vận dụng nó vào việc giải toán 
nhanh được. Tài liệu này sẽ giúp các em học sinh nắm vững một số 
kĩ thuật co bản việc sử dụng máy tính của mình trong các bài tập và 
bài thi, đặc biệt là bài thi Trung học Phổ thông Quốc gia sắp tói. 

Quyển sách Máy tính bỏ túi - Kĩ thuật và sai lầm được viết trong 
thòi gian ngắn, chỉ tròn vẹn trong thời gian 2 tuần nên cũng không 
thể viết được nhiều các thủ thuật của máy tính để giải các bài toán 
được. Quyển sách này chỉ giói thiệu so bộ các dạng toán quen thuộc 
thuộc chuông trình lóp 12 mà thôi. Và trong quá trình biên soạn có 
tham khảo một số tài liệu của các thầy, cô, bạn bè từ internet. 

Quyển sách này gồm có các chuyên đề sau: 

Chuyên đề 1: số phức và các bài toán liên quan 
Chuyên đề 2: phương pháp tọa độ trong không gian oxyz 
Chuyên đề 3: nguyên hàm - tích phân 
Chuyên đề 4: mũ - logarit 

Chuyên đề 5: khảo sát hàm số - một số vấn đề liên quan 
Chúng tôi đã cố gắng chọn những câu trắc nghiệm tốt để phục 
vụ cho các em học sinh rèn luyện thao tác, kĩ năng bấm máy tính qua 
các chuyên đề, dạng toán trong những chuyên đề đó. 
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Tuy nhiên, tài liệu vẫn không thể tránh khỏi sai sót và vẫn còn 
lỗi, mong các thầy cô giáo, các em học sinh, các bạn đọc khi sử dụng 
tài liệu này nếu phát hiện lỗi sai xin góp ý cho chúng tôi để rút kinh 
nghiệm biên soạn lại và những tài liệu sắp tói. Xin cảm on. 

Hy vọng tài liệu này sẽ giúp cho các em học sinh ôn thi tốt và đạt 
kết quả cao trong kì thi sắp tói. 


Tp. HỒ Chí Minh, 04-04-2017 
Đoàn Văn Bộ 

(Sinh viên Trường Đại học Sư phạm Thành Phô ' Ho Chí Minh) 
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LỜI CẢM ƠN 


Lời đầu tiên, xin cảm ơn các thầy, cô, anh, chị và bạn bè đã chia 
sẻ những kĩ thuật sử dụng máy tính bỏ túi lên mạng để cho thôi tham 
khảo, học hỏi những kĩ thuật đó. Nó thật bổ ích cho việc soạn và tổng 
hợp lại thành quyển sách máy tính bỏ túi - kĩ thuật và sai lầm. Do 
thời gian có hạn nên tôi đã sử dụng các ví dụ đó trong phần giới 
thiệu kĩ thuật bấm máy tính và bài tập vận dụng. Tuy nhiên, tôi cũng 
thêm một số ví dụ khác, bài tập vận dụng vào nữa để có thêm những 
bài tập cho các em học sinh thực hành thêm. 

Tiếp theo, xin cảm ơn Huỳnh Anh Kiệt - Sinh viên Trường Đại 
học Sư phạm Thành phố Hồ Chí Minh đã làm những ví dụ phần 
hướng dẫn bấm máy tính theo hình thức tự luận đê cho bạn đọc có 
thể tham khảo thêm kết quả trước khi qua bấm máy tính bỏ túi của 
mình; làm đáp án phần bài tập vận dụng. 

Xin chúc cho quý vị có thêm những kĩ thuật sử dụng máy tính bỏ 
túi; giúp cho các em học sinh có một mùa thi thành công. 


Tp. Hô Chí Minh, 04-04-2017 
Đoàn Văn Bộ 

(Sinh viên Trường Đại học Sư phạm Thành Phô ' Ho Chí Minh) 
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CHUYÊN ĐỀ 1: số PHỨC VÀ CÁC BÀI TOÁN LIÊN QUAN.9 

A. Các phép toán thông thường: Tìm phần thực, phần ảo, Môđun, 
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là nguyên hàm của hàm /(x) không?.45 
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Dạng 2: Rút gọn biểu thức mũ - logarit dạng chữ.69 
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tìm điều kiện của tham số dể hàm số đạt cực trị tại X 0 .110 
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MỘT SÔ KỸ THUẬT cơ BẢN CỦA MÁY TÍNH 
CASIO FX - 570 VN PLUS (và một máy tính tương đương) 

1. Sử dụng ô nhớ: 

• Đê gán một số vào ô nhớ A gõ: 

SỐ CẦN GÁN -► (m -> © (STO) -► IB [A] 

• Đê truy xuất sô trong ô nhớ A gõ: 

se 

• Hàng phím thứ 6 và hàng phím thứ 5 từ dưới lên lưu các ô 
nhớ A, B, c, D, E, F, X, Y, M tương ứng như sau: 

r U A 1 r c i ! r D i 

i X Y M 

iịgl 1^1 

2. Tính năng bảng giá trị: mODa ỉn 

• /(x) = ? Nhập hàm cần lập bảng giá trị trên đoạn [«;&] 

• Srt? Nhập giá trị bắt đầu a 

• End? Nhập giá trị kết thúc b 

• Step? Nhập bước nhảy h: tùy vào giá trị của đoạn [a;ỉ>], 

thông thường là 0,1 hoặc 0,5 

3. Tính năng tính toán sô phức: MODEl m 

4. Tính năng giải phương trình bậc 2, bậc 3, hệ 2 phương trình 
2 ẩn, hệ 3 phương trình 3 ẩn: HODa un 

5. Tính năng tính các bài toán vecto: BÕPãin 
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CHUYÊN ĐÊ 1: số PHỨC VÀ CÁC BÀI TOÁN LIÊN QUAN 

Tất cả các bài toán số phực đều thức hiện trong chức năng iMODEl í~2~l 
(CMPLX). Sau khi thực hiện chức năng đó xong, nhấn Ịsrnrrl m 
(CMPLX), thấy như hình vẽ: 

l:arg 2:ConJ-3 
3: 1 -r^ộ 4: ►a+bi 


1: arg: Một Argument của số phức z = a + bi. 

2: Conjg: SỐ phức liên hợp của số phức z = a + bi. 

3: rZỠ: Chuyển số phức z = a + bi thành Môđun z agrment 

4: a + bi: Chuyển về dạng z — a + bi (thường áp dụng cho những 
môn khác và chuyển từ dạng lượng giác sang dạng đại số). 

A. Các phép toán thông thường: Tìm phần thực, phần ảo, 
Môđun, Argument, sô phức liên hợp, tính sô phức có sô mũ cao... 

Bài toán tổng quát: 

z + z„ 

Cho số phức z = ZjZ 2 — 3 — . Tìm số phức z, tính môđun, 

Z 5 

Argument và số phức liên hợp của số phức z. 

Phương pháp giải: 

■ Để máy tính ở chế độ Deg, không để dưới dạng Rad và vào 
chế độ số phức iMODEl m . 

■ Khi đó chữ "i" trong phần ảo sẽ là nút (ẼNỘI và thực hiện bấm 
máy như một phép tính bình thường. 

■ Tính số phức z, môđun, Argument, số phức liên hợp. 

> Môđun: Ấn |SHIFT| Ịhỹpl . Xuất hiện dấu trị tuyệt đối thì nhập 
biểu thức đó vào trong và ấn (=). 

> Tính Argument: Ấn |SHIFT| í~2~l m . Tính số phức liên hợp: Ấn 
ÍSHÌFTÌ \J} d). 
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Môt sốv£ du vân dung: 

Ví dụ 1: 

_., X 2(1 + 2/) „ .. 

Tìm số phức (2 + /) z H——_—— = 7 + 8 ;'. Khi đó hãy tính 
Môđun, số phức liên hợp của 2 . 

Giảv 

Làm theo tư duy tự luận như sau: 

2(1 + 2/) 


(2 + /)z = 7 + 8 / - : 


1 + / 


o(2 + f w (7 + 80(1 + 0-2(1 + 20 -3 + 11/ (-3 + 1!/)(!-/) 

1 + / 1 + / l -/ 2 

. .. 8 + 14/ . 

++ (2 + /)z = ——— = 4 + 7/ 


<=> z 


4 + 7/ (4 + 7/)(2-/) 15 + 10/ _ . 

- —— = -- 7 -^—- = —-— = 3 + 2/ 

2 + 1 4-/ 5 

z| = VĨ3,Z = 3-2/ 


Sử dụng Casio - vinacal để giải: 

Thực hiện máy tính trong môi trường số phức: Ân iMODEl l~2~l . 

4 Tìm số phức z. 

7+8/ 2(1 + 2/) 

Viêt lại số phức dưới dạng z - — — 7- - 7- — 7-7- — 77 

F 6 2 + i (l + /)(2 + /) 

Nhập vào màn hình 

E) 0 00 GO (ỉ) ® ® ỊE GO (ỉ) 0 (5) (U d) ŨD E) [D (0 11] 
® m m E) (i) m m [2] E) (i) m [=] 

Được kết quả như hình vẽ. 7+8i CMPL1Í 2 ( H 1 +2ĩ. M } th A 

Vậy 2 = 3 + 2/ iffi (1+i ) (2+i > 

3+2i 
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4- Tính môđun 


An |shift| Ịhỹpl và nhập vào như sau: 


7+8i 2(1 + 2;) 

2 + i (l + i )(2 + i) 


sau đó ấn 


được kết quả như hình bên: 

4- SỐ phức liên hợp 
Ấn |shift| [ 2 ] [ 2 ] và nhập sau: 
Conjg (...). ở dấu ba chấm giống 
cách nhập như dạng tìm số phức: 

4- Tìm Argument của số phức 2 . 
Ấn (shĩft) HE và nhập sau: 
arg(...). ở dấu ba chấm giống cách 
nhập như dạng tìm số phức và được 
kết quả như hình bên. 


CMPLX 13 Ms.th A 

I 7+Si 2(l+2iĩ L 
I 2+i (1+i)(2+ị^ 

cmpl:*: 0 MỉLth Ả 

Conjg[^-(J{> 

3-2i 


arg( 


CMPLX 

7+Si 


Ms.th A 


2Í1+Ì 


2+i í1+i) c 


33°4r24.24” 


Ví dụ 2: Đ'ê thi minh họa của Bộ GD & ĐT lân 2 năm 2017 
Tìm số phức liên hợp của số phức 2 = /( 3 / + 1 ) 

A. z = 3-i B. z = -3 + i c. z = 3+i D. z = -3-i 


Giải: 


Làm theo tư duy tự luận: 

z = i(3i +1) = —3 +1 
=> z = -3 - i 

Sử dùng Casio - vỉnacal để giải 

■ O ỊT| và ấn (§ 10 ) H m. p ■ . 1 * 

■ Nhập như sau: conjg kổĩ + ì) 

(z(3z' + l)) và ấn (=). -3“i 

■ Kết quả ra -3 - i. Vậy đáp 
án D đúng. 
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Ví dụ 3: Đê thi minh họa của Bộ GD & ĐT ĩân 2 năm 2017 
Tìm môđun của số phức thỏa mãn z (2 - /) +13/ = 1 

A , , r— „ u „„ ^ u 5 ^Ỉ 3 Ỉ n I I Vãề 

A. Z =v34 B. z =34 c. z - D. z =-^4— 

II II 11 3 11 3 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

z(2-/) + 13/ = l 
<=> z(2 — í) = 1 —13/ 


1-13/ (l-13/)(2 + /) 15-25/ - c , 

z = , = -—-- = ——-= 3-5/ 

2-/ 4 -ỉ 2 5 

=> |z| = ^/34 

Giải bằng Casio - vỉnacal 

■ Chuyển z về dạng 2 = -~^ 1 


iMODEl í~2l và ấn |shift| fhỹp| . 

Nhập vào như sau: ^ 


2-i 


và ấn (=) được \z\ = ^/34 


Ví dụ 4: Tríc/ĩ ífê í/t/ THPT QG 2015 

Cho số phức z thỏa mãn điều kiện (l-/)z-l + 5/ = 0 ( 1 ). Tìm 
phần thực và phần ảo của z. 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

(l-/)z-l + 5/ = 0 


o- z = 


1-5/ 


1 -/ 


(1-50(1 + 0 
l -/ 2 


6-4/ 

2 


= 3-2/ 


Phần thực là 3 và phần ảo là -2. 


Đoàn Văíí Bộ - Huỳnh Anh Kiệt - 0963196568 - Tài liệu ôn thi THPT QG 

Trang 12 
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LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA - 10 - n -12 - LT THPT QG - DVBO 

Giải bằng Casio - vinacaỉ 

z = ~j—~r <=> z = 3-2Ĩ ■ 

Vậy phần thực của z là 3 và phần 
ảo của 2 là -2. 

Ví dụ 5: Trích đê thi TNPT2011 
Giải phưong trình sau trên tập số 
(l-z')z + 2-z = 

Giải: 


CMPLX 

0 

Math Ả 

l-5i 



1-i 


3-2Ỉ 


phức 
4-5/(1). 


Giải theo tư duy tự luận: 

(l - /) z + 2 - / = 4—5/ 
<=>(l-í)z = 2—4Í 


z = 


2-4/ 


1 — / 


(2-4z’)(l + z) 
1-i 2 


6 - 2 / 

2 


= 3-/ 


Giải bằng Casio - vỉnacal 
/ 1 \ 4 — 5z — 2 + z 

W QZ= 1-7 02 


Bài tâp vân dung 



CMPLX Q 

Hath Ểk 


4—Si-2+i 


3-i 

1-i 

3-i 


Câu 1. Thực hiện phép tính sau: B = 


3-4/ 


(1-4/) (2+ 3/) ■ 


A. 


3 + 4/ 


B. 


62 — 41/ 


c. 


62 + 41/ 


221 

,\3 


D. 


-62-41/ 


15-5/ 221 

Câu 2. Môđun của số phức z = 5 + 2/—(l + iỴ là: 

A. 7 B. 3 c. 5 D. 3 

4-z 


221 


Câu 3. Tìm số phức z thỏa mãn z = (2 - 3z')(l + 2z) 


+ - 


3 + 2/ 


A. 

13 13 


R 114 , 2 ; 
——+ — z 

13 13 


^ 114 2 , 

L. —— - — i 

13 13 


D. 


-114 + 2/ 
13 
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Câu 4. Tìm SỐ phức liên hợp của số phức z = (l + z)(3-2z')-f——. 


A. _53_9_ f 


B. 


9 . 

_ 7 


c. - 

53 
__ |_ 

9 . 

_ 7 

D. — 

10 



10 

10 

10 

fi +n 

2017 

. Khi đó w 

= Z B 

bằng 

+ 1 —í' J 








c. / 



D. -1 


10 10 

Câu 5. Cho số phức z = 

A.1 B. -/ 

Câu 6. Với mỗi số ảo 2 , số z 2 +|z| 2 là 

A. SỐ thực âm B. Số thực dưong 

c. SỐ ảo khác 0 D. SỐ 0 

Câu 7. Phần thực của số phức z 2 khi biết số phức 2 = 1 + 3/: 


A. -8 


B.10 


c. 8 + 6/ 


Câu 8. Phần thực của số phức: z = 3 — bằng 

A — i 


A. — 


B. - 


4 —z' 

C.-ỊỀ 

17 


17 4 

Câu 9. Tính z = (2z-l)(3-/)(6-z) 

A. 1 B. 43/ c. 1 + 43/ 

Câu 10. Tìm phân thực của số phức z= ~ ơl 


D. —8 + 6/ 


D. 


D. 1-43/ 


(l-/)(2 + z) 


A 9 

10 


B. - 


10 


c. 

10 


D. 


77 

ĩõ 


2/(1-3/) 

Câu 11. Phần thực và ảo của số phức z = —--— lần lượt là: 


A.-3;1 B. 1;3 

Câu 12. Phần thực của số phức z: 


0+0 

c. -3;-l D. l;-3 
3 — I 3 + 2z 


A. 


B. 


2 + z' 1 — ỉ 
1 
2 


c. 


D. 


3 

2 
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Câu 13. Phần ảo của số phức z = 

2-i 1-i 

A. -11 B. _ A c. -Aj D. -11/ 

10 10 10 10 

Câu 14. Cho SỐ phức z = 1^4 + • Trong các kết luận sau kết 

1—i 1+í 

luận nào sai ? 

A. z eM 

B. z là số thuần ảo. 
c. Mô đun z bằng 1 

D. z có phân thực và phân ảo đều bằng 0. 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

B 

A 

B 

D 

c 

D 

A 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

A 

A 

A 

D 

B 

B 

c 
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Kĩ thuật và sai lâm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 
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B. Tìm căn bậc hai, chuyển số phức về dạng lượng giác. 

I. Tìm căn bậc hai của sô phức và tính tổng các hệ sô của căn đó 
Bài toán tổng quát: 

Cho số phức 2 thỏa mãn z = f(a r bi)- Tìm một căn bậc hai của 
số phức z và tính tổng, tích hoặc một biểu thức của hệ số. 

Phương pháp giải: 


■ Cách ĩ: Đối với việc tìm căn bậc hai của một số phức cách 
nhanh nhất là bình phương các đáp án xem đáp án nào trùng với số 


phức đề cho. Tuy nhiên, phải biến đổi số phức về dạng z — a + bi. 

■ Cách 2: Không vào chế độ iMODEl í~2~l . để chế độ iMODEl n~| . 

> An (shĩft) E) sẽ xuất hiện và nhập Pol( phần thực, phần ảo) 
và sau đó ấn (=). Lưu ý dấu “là |SHIFT| m . 


' - 


> Ấn tiếp |SHIFT| í—1 sẽ xuất hiện và nhập Rec Vx,— 


sau 


V ^ / 

đó ấn (=] thì được lần lượt phần thực, phần ảo của căn bậc hai số 
phức. 


Tuy nhiên, việc cho số phức dưới dạng mà yêu cầu học sinh phải 
thu gọn lại thì mới có thể dùng cách này được. 

■ Cách 3: Để máy ở chế độ iMODEl í~2~l . 

> Nhập SỐ phức 2 bằng để lưu vào Ans 

> Viết lên màn hình 



[vĩ! Í$HÌFĨ1 íỉiỹpi íÃiisi (►)(►) ÍSHÌFĨ1 íõõì [TI ÍTI íÃiisi m miTi 

> Nhấn (=] được một trong hai căn bậc hai của số phức 2. 
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Môt sốv£ du vân dung: 

Ví dụ 1: 

Tìm hai căn bậc hai của số phức z = 60 - 32/'. 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

Đặt w = a + bi là căn bậc 2 của số phức z. 
Cờ 2 =z 


<=> (a + bi) 2 = 60 - 32/ 


oa 2 +labi-b 2 =60-32i 




ịa 2 -b 2 = 60 
[2ữfr = -32 


<=> < 


16 2 


-b =60 


-16 



-60b 2 -b 4 + 256 = 0 




íỉ = 


-16 

& 


v=4 




= 


-16<=> 

b 


b = 2,a = -8 
b = -2,a = 8 


=>ĨƯ = ±(8 - 2i) 

Giải bằng Casio - vỉnacal 

Nhấn 1051 \J} 60-32/ (=) 

Sau đó nhập như hướng dẫn ở 
trên và được kết quả như hình. 
Vậy z có hai căn bậc hai là: 
±( 8 - 2 /). 

Luu ý: Ngoài ra có thể thay (ÃỊỊỊ) 
bằng 60-32/ mà không cần nhập 
trước số phức để lưu vào (ÃỊỊs). 


CMPLX 13 Math Á 

_ 8-2i 


CMPLK 0 Math Ả 

_ 8-2i 
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Ví dụ 2: 

Tìm một căn bậc hai của số phức z = (-2 -6/) + {li -1). 

A. 2 + 2z B. 1 — 2z c. l + 2z D. —1 — 2z 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

có: z = (-2-6ỉ) + (2z-l) = -3-4z 

Đặt w = a + bi là căn bậc hai của số phức z 
Cở 2 =z 


o (a + bi) 2 = -3 - 4 ỉ 

<^a 2 + 2 abỉ - b 2 = -3 - 4z 
, 4 

a 2 -b 2 =-3 
2flfr = -4 


<=> 


<=> 1 


■3 = 0 


<=> í 


b 2 = 4 

2 ^ 

b 


2 

b 


b = 2,a = —l 
b = -2,a = l' 


<=> i 


3b 2 - ỉ? 4 + 4 = 0 
2 
& 




= ±( 1-20 


Giải bằng Casio - vinacal 

Cách ĩ: Bật chế độ iMODEl m . 
Sau đó rút gọn z về dạng tối 
giản z = —3 — 4ỉ’. 

Tiếp tục nhập như hình bên 
được kết quả một căn bậc hai 
của SỐ phức z là 1 — 2/. 


CMPLX Q 

-2-61+21-1 


Ả 




CHPLX 0 Hath Ả 


1—2i 


Cách 2; Bật lại chế độ ỊmodeỊ m . 

Sau đó bấm Pol CD o IÃI Q o É cu (=] • Tiếp tục ấn 
Ẹ_(3 Ị TIỊTKD và được kết quả: 
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H MathT 

Pũ1C-3p-4) 

ã Math Ả 

Recưx,Y-2) 

r=5,e=-126.8690> 

x=l,V=-2 


Cách 3: Bật chế độ ỊmodeỊ m . Sau đó rút gọn 2 về dạng tối giản 
z — —3 — 4z. Sau đó bình phương từng đáp án sẽ thấy đáp án B khi 
bình phương lên thì sẽ đúng với đề bài. 

II. Đưa số phức về dạng lượng giác 

Bài toán tổng quát: 

Cho số phức z thỏa mãn z = /(a,ỉn). Tìm dạng lượng giác 
(Môđun, góc lượng giác) của số phức z. 

Phương pháp giải: 


■ Bật chế độ iMODEl í~2~l . Nhập số phức vào màn hình rồi ấn 
|shift| í~2~l nn được rZỠ. Trong đó r là môđun, 0 là góc lượng giác. 

■ Ngược lại, bấm rZ9 rồi bấm |SHIFT| í~2~l m . 

Môt sốv£ du vân dung: 

Ví dụ ĩ: 

Chuyển số phức z = 1 + i\l 3 về dạng lượng giác. Tìm góc của 
SỐ phức z. 

A. 30° B. 45° c. 60° D. 90° 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

đặt z = r(cos a + i sin a) nhận thấy r khác 0 và COS a 7^0 


Khi đó, có 


ịr cos a = 1 

tan a = V 3 

|rsinư = \ị3 

r sin a = y/3 


n 

a = — 
3 

r = 2 
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Vậy góc cần tìm là 60° chọn câu c. 

Nếu học sách nâng cao thì có thể làm như sau: 

r = + ỊV 3 j =2; tan ạ> = \Í3 ạ> = ^. 

Giải bằng Casio - vinacal 

Bật chế độ ỊmodeỊ m sau đó nhập số phức vào màn hình và bấm 
|shift| m nn được 2Z60. Đáp án c. 


CMPLH 0 Math Ả 

CMPLX s MỉLth Ả 

2Z60 

2lịn 


Bài tâp vân dung 


Câu 


1. Cho số phức 2 = 1 — i\Ị 3 . Hãy chọn mệnh đề sai: 


/V ? 1 \ ' TE - \ _ 

A. Một argument của 2 là — B. Môđun của 2 băng 2 

3 


2. Điểm biểu diễn của 2: mỊi;— v /3 j D. z = 2 


5ĩĩ . . . 5tĩ 
cos —+ / sin —— 
3 3 


Câu 2. Căn bậc hai của -4 là: 

A. —2 ỉ B. Không xác định 

c. 2 ỉ D. ±2 ỉ 

Câu 3. Cho số phức 2 = -5-12/. Khẳng định nào sai. 


A. 10 = 2- 3/ là một căn bậc hai 

c. Môđun của 2 bằng 13 

Câu 4. Căn bậc hai của 2 = 32 + 24/ 
A. 6 + 2/ B. 6-2/ 

Câu 5. Căn bậc 2 của z = —3 + 4/ 
A. 1-2/ B. 1 + 2/ 


B. z = -5+12/ 


D. 2 


-1 


5 12 

Ĩ6Õ + Ĩ6Õ Ỉ 


c. 5-2/ D. 5 + 2/ 
c. 1 + 3/ D. 1-3/ 
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Câu 6. Acgumen của z — l + i bằng: 

A.^ + kln B. -^- + kl7ĩ c.ị + klx Đ.ị + klx 

4 4 4 2 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

A 

D 

D 

A 

B 

A 


c. Phương trình số phức và các bài toán liên quan 

I. Phương trình không chứa ẩn 
Bài toán tổng quát: 

Cho phương trình az 2 + bz + c = 0. Phương trình có nghiệm (số 
nghiệm) là: .... 4 đáp án. 

Phương pháp giải: 

Thử nghiệm giống như phương trình đại số và dùng CALC để 
thử nghiệm. 

II. Phương trình tìm ẩn 

Bài toán tổng ỊỊuáti 

Tìm tham số để /(z) = 0 nhận nghiệm 

Phương pháp giải: 

Dùng máy tính cầm y thử từng đáp án A, B, c, D. 
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Môt sốv£ du vân dung: 

Ví dụ 1: 

Phương trình 2 2 - (5 - ỉ'j 2 + 8 - = 0 có nghiệm là: 

A. z = 3 + z‘; z = -3 - i B.z = l-3z’;z = -l + 3z’ 

c. z = 3 - 2z; z = 2 + ỉ D. z = 1 + i; z = -1 - i 

Giảù 

Giải theo tư duy tự luận: 

z 2 -(5-z)z + 8-/ = 0 

A = (5-z) 2 -4.1.(8-z) = -8-6z' 

Dùng các thao tác đã được trình bày ở phân trên sẽ tìm được 
căn bậc hai của A, được A = (1 - 3z') 2 . 

Khi đó nghiệm của phương trình đã cho là: 

5 —z + —3z . , w 5 —z —l + 3z . 

z =-—-= 3-2 i hoặc z =--—-— = 2 + 1 . 

2 2 

Vậy chọn đáp án c 

Giải bằng Casio - vinacal 

Bước ĩ: ImõdẽI ỊT| 

Bước 2; Nhắp X 2 -(5-z)X + 8-z = 0 

Bước 3: Bấm ICALCl X? nhập lần lượt các kết quả ở câu A, B, c, D và 
ấn (=). Đáp án nào ra bằng 0 thì chọn. 
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Ví dụ 2: 

Tìm số phức z thỏa mãn (l + z) ịli +1) z - 2 - 6i = 2 i 3 . 

A. 1 + 2 i B. 1-2/ c. 1 + i D. 1-ị 

Giải: 

Giải theo tư duy tự luận: 

(l + z)(2z' + l)z-2-6z‘ = 2z 3 

<=>(l + í)(2/ + l)z = 2z' 3 + 6z' + 2 

2 z' 3 + 6z' + 2 -2z + 6z + 2 . . 

z = 7- 7TT——-T =--—-7— = l-z 

(l + z')(2z' + l) —1 + 3* 

Giải bằng Casio - vinacal 

4- Cách 1: 

Bước ĩ: ImõdẽI {2} 

Bước 2: Nhẳp X 2 -(5-z)X + 8 -z = 0 

Bzzớc 3: Bấm ICALCl X? nhập lần lượt các kết quả ở câu A, B, c, D và 
ấn (=). Đáp án nào ra bằng 0 thì chọn. 

4 Cách 2: 

Nhận thấy đây là phương trình bậc nhất. Do đó phương trình 
tương đương với z = đây bài toán quay về dạng 

đầu tiên đã nói và chỉ việc bấm máy tính. 
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Ví dụ 3: 

Tìm SỐ phức 2 thỏa mãn (2 + 3i )2 + (2 + í ')2 = -2 + 4í'. 

A. 3 + 2z B. l + 3z c. 4+z D. 2 + 3z 

Gịỏỳ 


Giải theo tư duy tự luận: 

(2 + 3z)z + (2 + z)z = —2 + 4z' 

<» (2 + 3z’)(zz + Ỉ7z) + (2 + z)(zz-Ỉ7z) = -2 + 4Í 
<í> 4fl - 2b + ỈAa = -2 + 4z 


Í4ữ = 4 
\ịa-2b = -2 


Ịa = ĩ 

o V _ => z = 1 + 3/ 
1& = 3 


Giải bằng Casio - vinacal 

Bước ĩ: ÌMÕDẼI [2] 

Bz/ớc 2; Nhập (2 + 3 i)(x + Yí ) + (2 + z)(x - Yi) + 2 - 4/ = 0 


Bmớc 3: Bấm ICALCl X? nhập phân thực, Y? nhập phân ảo lần lượt 
từ các đáp án ở câu A, B, c, D và ấn (=]. Đáp án nào ra bằng 0 thì 
chọn. 


Bài tâp vân dung: 

Câu 1. Giải phưong trình sau: z 2 + (1 -z)z -18 +13/ = 0 

A. z = 4 — í; z = —5 + 2i B. 2 = 4 — z; z = —5 — 2z' 

c. 2 = 4 — í; 2 = —5 — 2i D. 2 = 4 + z; 2 = -5 + 2z' 


Câu 2. Giải phưong trình sau: 8z 2 — 4z +1 = 0. 

Ạ 1 1 ' _5 1, 

A. z = — + — z;z = — — — i 
4 4 4 4 

^ 11. 1 1 . 

t. 2 = — + — z; z = — — — 1 
4 4 4 4 


TỊ 1,1.1 3 , 

D. z = — + — z;z = — — — ỉ 
4 4 4 4 

r, 1 1, 1 1, 

Ư. 2 = —- + — z;z = - — — — z 
4 4 4 4 
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Câu 3. Nghiệm của phương trình 3x + (2 + 3/)(l-2z) = 5 + 4z' trên 

tập SỐ phức là: 

A. 1 -ịi B. -1 + ịỉ c. l + ịi D. - 1 -ịi 

3 3 3 3 

Câu 4. Biết Z 1 và z 2 là hai nghiệm của phương trình 
2z 2 + 'Ịòz + 3 = 0. Khi đó giá trị của z 2 + zị là: 

A. - B. -- c. 9 D. 4 

4 4 

Câu 5. Phương trình z 2 +az + b = 0 có một nghiệm phức là 
z = 1 + 2/. Tổng hai số avãb là: 

A. 0 B. -4 c. 3 D. -3 

Câu 6. Gọi z à một nghiệm phức có phần thực dương của phương 
trình z 2 +(l + 2/)z-17 + 19z’= 0. Khi đó nếu z 2 =a+bi thì tích ab 

bằng 

A. -168 B. -12 c. -240 D. -5 

Câu 7. Gọi Z 1 ,Z 2 lân lượt là nghiệm của phương trình 

z 2 — 4z + 5 = 0. Khi đó phần thực của z\ + zị là: 

A. 6 B. 5 c. 4 D. 7 

Câu 8. Bộ số thực (ữ;b;c) để phương trình z 3 +az 2 + bz + c = 0 

nhận z = 2 và z = 1 + ỉ làm nghiệm là: 

A. (-4; 6;-4) B. (4;-6; 4) c. (-4;-6;-4) D. (4; 6; 4 ) 

Câu 9. Phương trình z 2 —2z + 5 = 0 có nghiệm là z ị và z 2 . Tmh 
p = zị+zị. 

A. -14 B. 14 c. -14/ D. 14/ 

Câu 10. Gọi z là nghiệm phức có phân ảo âm của phương trình 
z 2 + 2z + 3 = 0. Tọa độ điểm biểu diễn số phức z là: 
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A. M(-l;2) B. M(-l;-2) 

c. m(-1;-V2) D. m(-1;-V2í) 

Câu 11. Cho số phức 2 có phân ảo âm và thỏa mãn z 2 -3z+5 = 0. 
Tìm môđun của số phức IV = 2z - 3 + a/ĨĨ 

A. 4 B. Vl7 c. 2^6 D. 5 

Câu 12. Cho phưong trình z 2 — 2z + 5 = 0 . Tính tổng môđun của 

hai nghiệm phức ỏ phưong trình trên. 

A. B. 10 C.3 D. 6 

Câu 13. Nghiệm của phưong trình z 2 - (1 - i)z + 2 + i = 0 là 
A. 1-2 i)i B. 1 + 2/;-ỉ' c. 1-2/';-/ D. 1 + 2/';/' 


Câu 14. Cho số phức z - 3 + 4/ và z là số phức liên hợp của z. 

Phương trình bậc hai nhận z và z làm nghiệm là: 

A.z 2 -6z + 25 = 0 B. z 2 +6z-25 = 0 


c. z 2 -6z + ịi = 0 


D. z 2 -6z + 4 = 0 


Câu 15. Nghiệm của phưong trình z 3 +1 = 0 có nghiệm là 


A. -1 


c. -1; 


5±z'V3 


B. -1; 
D. -V, 


1 + / V3 

-^2 

2±ỉ'V3 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

A 

c 

B 

B 

c 

A 

A 

A 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

A 

c 

D 

A 

A 

A 

B 
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D. Tìm số phức thỏa mãn điệu kiện phức tạp. 

Bài toán tổng quát: 

Cho số phức z = a + bi thỏa mãn điều kiện nào đó và yêu cầu 
tìm số phức z và một số vấn đề liên quan. 

Phương pháp giải: 

■ Nếu đề bài yêu cầu tìm z thì quay về bài toán giải phưong 
trình và thử nghiệm là xong. 

■ Ngoài ra, còn có một cách khác để làm vấn đề này. 

> Nhập điều kiện vào máy tính. Lưu ý thay Z-X + Yi và liên 
hợp của z = X-Yi. 

> íãLcifxií=ìfnrõirõirõivàfỸií=ifĩìrõifõi. 

> Sau khi ra kết quả a + bi thì sẽ phân tích a, b theo X và y 
để được hệ phương trình bậc nhất hai ẩn để giải ra tìm X và y. 

Môt sốjn du vân dung: 

Ví dụ ĩ: 

Tìm phần ảo của số phức z = a + bi biết rằng số phức z thỏa 
mãn ịl + iỹ (2 —z')z = 8 + z'+ (2 + 2z')z . 

A. 4 B.-4 C.Ậ D.-Ậ 

2 2 

Gỉảù 

Giải theo tư duy tự luận: 

(1 + z) 2 (2-ỉ)z = 8 + z' + (2 + 2z)z 

2ỉ(2-z‘)z-(2 + 2ỉ)z = 8 + z' 

_. 0 . 8 + z 1 ,. 

<íí> 2zz = 8 + z <=> z = — = -7 - 4z 

2 ỉ 2 
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Giải bằng Casio - vinacaỉ 

Cách 1: Nhận thấy phương trình trên là phương trình bậc nhất 
theo ẩn 2. Do đó, phương trình tương đương với: 

8 + i 

z = - -———-- 

(l + i) (2-i)-(2+2i) 

Và thực hiện bấm máy tính như vấn đề đầu tiên của chuyên đề 
này, được kết quả: z- 1 - 4 ị. 

Cách 2: 

Bước 1: ÌMÕDẼI (TỊ 
Bước 2 : Nhập 

(l + ỉf (2 - /)(x + Y/) - 8 - / - (2 + 2/)(X + Yi) 

Bước 3: Bấm ICALCl 0 (=]E®®®[ỹ](=)[Ĩ]IjD[Õ] sau đó ấn 

Í=1 được kết quả -208+1999/. 

Phân tích -208<-»0X-2Y-8 = 0 và 1999++2X + 0Y-1 = 0. 

Giải hệ trên được X = -,Y = -4. 

2 

Ví dụ 2: Đ'ê minh họa tân 2 kì thi THPT QG 2017 

Cho SỐ phức 2 = a + bỉ {a,b e M) thỏa mãn (l + z)z + 2z = 3 + 2/ . 

Tính p = a+b. 

A.p = l B. p = 1 c.p = -l Đ.p = -1 

2 2 

Giải: 

Giải theo tư duy tự luận: 

^1 + /^ z + 2z = 3 + 2/ 

<=> ^1 + /^ ị^u + bỉ^ + 2 ị^ữ — bỉ^ = 3 + 2/ 

<=> 3ữ — b + / ị^ữ — = 3 + 2/ 


CMPLH 0 Ả 

-2ŨS+1999Ỉ 
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\3a - b = 3 

<=>< . _ <=><; 
fl-& = 2 


1 

a = — 

2 . 

, _ 3 
b = --~ 
2 


a-\-b — —1 


Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Bước ĩ: ImõdẽI ỊT| 

Bước 2 ; Nhập 

(l + z')(X + Yz') + 2(X-Yz)-3-2z' 

Bz/ớc 3: Bấm ỊệẶỊẽ) rxl f=1 (~ĩ~l Ị~Õ~I Ị~Õ~I (~Õ~| fỸ~| f=ì (~ĩ~| (~Õ~Ị (~Õ~| 

Sau đó ấn (=] được kết quả 2897 + 898/. 

Bước 4; Phân tích 2897*->3X-Y-3 = 0, 898 <-*X-Y-2 = 0. 


CMPLK 0 Math ầ. 

2897+898Ỉ 


7 ^ 1 3 

Giải hệ trên được X = —; Y = —— . 

2 2 


Vậy p = X + Y = -1 


Ví dụ 3: Đề t/ũ Cao đẳng 2010 
Tìm số phức z thỏa mãn điều kiện 

(2-3z’)z + (4 + z')z = -(l + 3z’) 2 . 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

(2-3z')z + (4 + z)z = -(l + 3z) 2 

<=> (2-3z)(zĩ + ỉ?z) + (4 + z)(zz-W) = 8-6 i 

o6a + 4b + i ( -2a - 2 = 8 - 6z‘ 


Giải bằng Casio 


\6a + 4b = 8 
\-2a-2b = -6 
■ vỉnacal: 



’ z — —2 + 5z 


Gọi số phức z cần tìm là z = x+yi ■ Khi đó z = x-yỉ. 

Bước ĩ: ÌMÕDẼI l~2l 
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Bước 2; Nhập 

(2 - 3 /)(x + Yỉ ) + (4 + i)(x - Y/) + (l ■ + 3 ỉf 

Bước 3: Bấm ỊệẶỊẽ) rxl f=1 rn (~õ~| (~õ~| (~õ~| fỸ~| [=1 (~ĩ~| (~Õ~Ị (~õ~| 

Sau đó ấn í=1 , được kết quả 6392 - 2194/. 

Bước 4; Phân tích 6392 <-» 6 X + 4Y-8 = 0, 

-2194 -2X - 2Y +6 = 0. 

Giải hệ trên được X = -2; Y = 5 . Vậy z = -2 + 5i 

I Ví dụ 4: Đ'ề thi Cao đẳng 2011 

I Tìm số phức 2 thỏa mãn điều kiện (l + 2 z - ) 2 2 + 2 = 4/ - 20 . 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 
Đặt z = a + bi(a,b e m) 


(l + 2i) 2 + z — 4 ỉ — 20 

^—3 + 4z)(ữ + bi^ + ị^ữ — bi ^ = 4ỉ — 20 
<» -2 a -4 b + i (4 a -4 = -20 + 4/ 



Giải bằng Casio - vinacal: 

Gọi số phức z cần tìm là z = x+yi ■ Khi đó z = X - yi. 

Bước ĩ: ÌMÕDẼI [ 2 ] 

Bước 2; Nhập (1 + 2 iý (X + Yi) + X-Yi-4i + 20 

Bước 3: Bấm (wịẽ) É(=)(T|[o][Õ][Õ][Ỹ](DỊI][Õ][Õ] 

Sau đó ấn (=] được kết quả -2380 + 3596/. 

Bước 4; Phân tích -2380 <-> -2X - 4 Y+20 = 0, 

3596 <-^4X-4Y-4 = 0. 

Giải hệ trên được X = 4; Y = 3. Vậy z — 4 + 3/ 
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Ví dụ 5: 

_ |z | 2 2 (z + z‘) , s , , ,, 

So phức z thoa mãn + 2iz H—^—— = 0(1) có dạng là ữ + bi. 

z 1 -i v 7 

Khi đó ^ bằng: 
h 

A. ị B. -5 c. 5 D. ặ 

5 3 


Giải: 

Giải theo tư duy tự luận: 

/ \ á 2 + b 2 _.. ,.. 2(ữ+ &/ + /) 

(1) <=>—+ 2i(fl + fa) + v —- = 0 

v a + ỉn' 1-ỉ’ 

(a 2 +b 2 )(a-bi) , 2(fl + fcị + z)(l + z) _ n 

a 2 +b 2 2 

ữ — bi -ị- 2ai — 2b + ũ + ữi + bi — b + ỉ —1 = 0 

2a — 3 b — 1 + i(3a +1) = 0 


Í2fl-3Ỉ7-1 = 0 
[3fl + l = 0 


1 


a = - 


<=H 



3 

5 

9 


=> 


a _ 3 
b~5 


Giải bằng Casio - vỉnacal: 

(l) <=> (l — ỉ)z + 2ỉ(l — z')z + 2(z + z) = 0 


Gọi số phức z cần tìm là z = X+yi. Khi đó z = x-yi. 

Bước ĩ: ImõdẽI ỊT) 

Bước 2 ; Nhẳp (l-z)(X-Yz) + 2z(l-z)z + 2(z + z) 

Bước 3: Bấm ỊÕỊẶ) [x](=]ỊT|[õ][õ][õ]|T)(=)(T|[õ][õ] 

Sau đó ấn (=] được kết quả 4700 +1302/. 

Bước 4; Phân tích 4700ồ5X-3Y = 0, 1302^X+3Y + 2 = 0. 

Vậy^ = ậ. 

Y 5 
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LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA -10 - ĩĩ -12 - LT THPT QG - DVBO 

Môt số lưu ỷ: Không phải dạng bài tập số phức nào củng áp dụng thủ 
thuật này, nó chỉ dùng tốt khi bài toán trên đưa vê được hệ phương trình 
bậc nhất hai ẩn. Hay nói cách khác, cách này chỉ dùng được khi đê bài không 
có \z\,z.z và z 2 . 


Bài ịÔỊi vân đung 


Câu 1. SỐ phức thỏa mãn 
biểu thức ịa + bỴ +b bằng: 


5\z + i) 
-±—± = 2-i 
2 + 1 


CÓ dạng a + bỉ. Khi đó 


A. 1 B. 4 c. 2 D. 8 

Câu 2. SỐ phức thỏa mãn (2z-l)(l + z’) + Ịz + lj(l-z) = 2-2z có 


dạng a + bi. Khi đó biểu thức 


a 2 +2 b 2 
a-b 


bằng: 


A. Ậ B.-I c. 34 D. 3 

2 2 

Câu 3. Tìm số phức z thỏa mãn điều kiện z - (2 + 3z' ) z = 1 - 9i ■ 
A. z = 2 + ỉ B. z — —2 — ỉ c. z = 2 — i D. z = -2 + ỉ 


Câu 4. Cho số phức z thỏa mãn (l + 3 ỉ)z + ^-Ị^- = ( 2 -ỉ)z- Tính 
môđun số phức zv = z-ỉ. 

A V26 „ Vó ^ Vĩõ ^ 726 

A. ——— D. —— L. ——— Ư. _ 

5 5 5 25 

Câu 5. Cho số phức z thỏa mãn ( 3 - 2 i)z- 4 (l-i) = (2 + z)z. 

Môđun của số phức z là: 

A. Vã B. V 5 c. Vĩõ D. ệ 
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Câu 6. Cho số phức z thỏa mãn (z + 2)(l + 2 ỉ') = 5 z. Tính môđun 

cua so phức w = (z + 2 zj 

A. 2 1008 B. 2 2008 V 2 c. 2 1007 D. 2 1007 V 2 

Câu 7. Cho số phức z thỏa mãn ( 2 - 3 z')z + (4 + z)z + (l + 3 ỉ ) 2 =0 • 

Gọi avầb lần lượt là phần thực và phần ảo của số phức z. Khi đó 
2a + 3b bằng: 

A. 11 B. 1 c. -19 D. 4 

Câu 8. Cho số phức z thỏa mãn điều kiện 2z-iz = 2+5i . Số phức 
cần tìm là: 

A. z = 3 + 4/ B. z = 3 — 4/ c. z = 4-3z’ D. z = 4 + 3z’ 

Câu 9. Cho số phức thỏa mãn điều kiện 2z +3(1-i)z = 1-9/. 
Môđun của z bằng 

A. VĨ3 B. v/82 c. V 5 D. 13 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

B 

A 

c 

c 

c 

B 

A 

A 

A 
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E. Tìm tập họp điểm biểu diễn số phức thỏa mãn điều kiện 

Bài toán tổng quát: 

Trong mặt phẳng Oxy, tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức 2 
thỏa mãn điều kiện nào đó. 

Phương pháp giải: ưu tiên dùng hai máy tính để giải 

■ Máy thứ nhất nhập điều kiện của đề cho số phức và liên hợp 
của số phức z. 

■ Máy thứ 2 lần lượt các đáp án. lấy hai điểm thuộc các đáp án. 

■ ICALCl 2 điểm vừa tìm được vào điều kiện. Cái nào ra kết quả 
bằng 0 thì đáp án đó đúng. 

Môt sô'ví du vân dungi 


Ví dụ 1: 

Tìm tập hợp số phức 2 thỏa mãn 

A. y = -x + 1 B.y = x-1 

z + 2 + ì 

c. y = - 

-X- 

Z-3Ỉ 

-1 

D. y = x + l 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

Đặt số phức z có dạng z = x + yi;x,y el. 


z + 2 + í' — 


z-3 i 


<$ịx + yi + 2 + iị = ịx- yỉ - 3ỉị 

<=>^(x + 2) 2 +(y + l ) 2 =<Ịx 2 + (-y-3 ) 2 
<=>4x + 4 + 2y + l = 6 y + 9 
<=>4x-4y-4 = 0<=>x-y-l = 0 


Giải bằng Casio - vinacal 

Bước ĩ: ÌMÕDẼI [2] 
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Bước 2: Nhập \X + Yi + 2 + i \- |x - Yi - 3i\ 

Bước 3: 

■ Thử đáp án A: Cho y = 0 được X = 1. ICALCl x = l,y = 0, kết 
quả bằng 0. Cho X = 0 được y = 1. ICALCl x = ồ,y = \, kết quả khác 0. 
Vậy loại đáp án A. 

■ Thử đáp án B: có điểm A (l; o), B(0;-l). Thử điểm A, B thỏa. 

Vậy đáp án B (nêu không an tâm có thể thử thềm điểm nữa và các đáp án 
còn lại). 

Ví dụ 2: 

Trong mặt phang Oxy, tìm tập hợp các biểu diễn đểm số phức 
2 thỏa mãn ịzi -(2 + z')| = 2. 

A. x+2y-l = 0 B. (x + l) 2 +(y-2) 2 =9 

c. (x —l) 2 +(y + 2) 2 = 4 D. 3x+4y—2 = 0 

Giải: 

Giải theo tư duy tự luận 

Đặt số phức z có dạng z + x + yi; x,y ễR. 

ịzi -(2 + z')| = 2 <=> |xz‘-y-2-f| = 2 

^ -\/(y +2 ) 2 +(^-i) =2 

^(y + 2) 2 +(x-l) 2 =4 

Giải bằng Casio - vỉnacal 

Bước ĩ: ImõdẽI ỊT| 

Bước 2: Nhập \i (x + Yi) - (2 + /)| - 2 
Bước 3: 
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■ Thử đáp án A: Lấy Aịl}0) r dùng ICALCl kiểm tra được bằng 0. 

J n [ 

Lấy điểm B 0;^ , dùng ICALCl kiểm tra được khác 0. Vậy loại Đ.A A. 

A 

■ Thử đáp án B: Lấy dùng ICALCl kiểm tra được khác 0. 

Loại đáp án B. 

■ Thử đáp án C: Lây A(l;ũ), dùng ICALCl kiểm tra được bằng 0. 
Lấy điểm £>(-l;-2), dùng ICALCl kiểm tra được bằng 0. Vậy đáp án c. 


Bài tâp vân dung 


Câu 1 . Cho số phức 2 thỏa mãn 2 z - 2 + 3 ỉ 


2Ỉ-1-2 z 


Tập hợp 


điểm biểu diễn số phức 2 là: 

A. 20*-16y-47 = 0 B. 20x+16y-47 = 0 

c. 20x + 16y+47 = 0 D. 20x-16y + 47 = 0 

Câu 2. Giả sử M(z) là điểm trên mặt phẳng phức biểu diễn số 
phức 2. Tìm tập hợp các điểm M (z) thỏa mãn ịz -1 + ỉị = 2 
A. (x — l) 2 + (y — l) 2 =4 B. (x +1) 2 + (ì/ +1) 2 = 4 

c. (x -1) 2 + (y +1) 2 = 4 D. (x + lý + (y -1) 2 = 4 

Câu 3. Cho SỐ phức w = iz + ĩ vói |z -1 + 2í| = \íĩ . Khi đó tập hợp 
điểm M biểu diễn số phức w trong mặt phẳng Oxy là: 

A. (x -1) 2 + [y + lý =2 B. (x— l) 2 + (y — 3) 2 = 2 

c. (x-3) 2 +(y + l) 2 =2 D. (x — 3 ) 2 +(y —l) 2 =2 

Câu 4. Cho SỐ phức 2 thỏa mãn |z - i| = |(l + ị)z| . Tập hợp điểm 
biểu diễn số phức z có phưong trình 

A. X 2 + y 2 + 2y +1 = 0 B. X 2 + y 2 - 2y +1 = 0 
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c. x 2 +y 2 +2y-l = 0 D. X 2 +y 2 -2y-l = 0 

Câu 5. Tập hợp điểm biểu diễn số phức thỏa mãn điều kiện 


z + z +3 


= 4 là hai đường thẳng: 



Câu 6. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, tìm tập hợp điểm M biểu 
diễn số phức w thỏa mãn điều điều w = (l-2z‘)z + 3, biết số phức 

thỏa mãn ịz + 2| = 5. 

A. (x-1 ) 2 +(y-4 ) 2 =125 B. (x + 1) 2 +(y + 4 ) 2 =125 

c. (x + 1 ) 2 +(y-4 ) 2 =125 D. (x + 1) 2 +(y-4 ) 2 =125 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

A 

c 

B 

D 

A 

A 
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CHUYÊN ĐỀ 2: PHƯƠNG PHÁP TỌA Đồ TRONG KHÔNG 

GIAN OXYZ 


Làm quen với chức năng iMODEl í~8~| 
(VECTOR). Khi đó màn hình máy 
tính sẽ xuất hiện như sau: 

Sau đó nhập dữ liệu cho từng 
vectơ: Chọn m để nhập cho Vecto A. 

VctAíml m? 
1:3 2:2 


Chọn ŨD để chọn hệ trục tọa độ Oxyz. 



VCT s 

□1 


Mĩ □ 



0 


Ví dụ a = (l; 2; 3) thì nhập m Í=11~2~| [=1 í~3~| [=1 . 


Vector? 
lívõtA 2:VctB 
3:võtc 


Để nhập tiếp dữ liệu cho vectoB thì bấm ỊÃcỊ 
(ÃỊphã) [5] (T| [2] (T|_ 


E: 

VCT 13 



Mĩ D 

□1 



0 


Nhập dữ liệu cho vectoB m [=1 m [=1 m Í=1 
Tính tích có hướng của vecto A và B bấm như sau: 
|Ãẽ) (shĩft) [5] [3] fxl |shìft) m [4] [=] 



Tính tích vô hướng của hai vecto A và B bấm như sau: 
ỊÃc| íshĩftì l~5~l l~3~l [shìftI Í5l l~7~ì ÍSHÌFĩl l~5~l l~4~| f=1 
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VCT s 


VctA-VctB 


10 


Đê tính tích hỗn tạp của ba vecto thì sẽ nhập thêm dữ liệu cho 
vectoC. 


[Ãci [shìfti nn m ÍT 


c 

VCT 13 


[ 

u 5 ■ 

■1 



6 


ỊÃci m fsHiFĩì nn ÍT 




íxì fSHĨFĨÌ Í5l f4l m 1 ÍSHÌFTÌ m m ÍSHÌPĩl [5] [5] (=] 


(VctAxVctB)-VctC 

0 


Để tính độ dài vecto A, bấm |SHIFT| liĩỹpl |SHIFT| Í5l m [=1 


VCT 13 

Abs(VctA) 


3.741£57337 


Môt sô'ví du vân dung: 

Ví dụ 1: 

Chobavectơ ã = (2;-l;0), & = (-l;-2;2), c = (-2;l;0). 

a. Tìm tọa độ của vectơ V = -2a + 3 b-5c và u = 3a-2c . 

b. Chứng tỏ a±b và b _L c . 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

a. 

n =-2« + 3& - 5c =-2 (2;-1; o) + 3 (-1;-2; 2)-5 (-2; 1;0) = (3;-9; 6 ) 
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M = 3fl-2c = 3(2;-l;0)-2(-2;l;0) = (2;-5;0) 

b. a±boa.b = 2 .(-l)-l.(- 2 ) + 0.2 = 0 
&±c<=>c.& = - 2 .(-l )-2 + 0.2 = 0 
Giải bằng Casio - vinacal: 

Bước 1: Bấm 1)5! (~ 8 ~| (~Ĩ~Ị rn r^~l f=l f~1 n~l f=1 (~õ~l f=1 

Bước 2: Bấm (Ãc| (shĩftỊ GD(T|(]D(T|0[I](=)0[I](=)[I](=) 

Bước 3: Bấm (Ãc) (shĩft) f 5 Ị(T|(T|(T|p](T|[=irn[=irõ 1[=1 

a. Tính vectoi’ (Bạn đọc tự tính vecto còn lại) 


Bấm 0 [2] (sHỊữ) d](D(±)(D 

SHÌFĩl m fn R m ÍSHÌPĨ) m f5l [=1 

<3VctB-5Vcta 

VCT Q 

-9 El 

0 

3 


b. Kiểm tra tích vô hướng của hai vectơ. 

IÃÍPHÃ1 nn nn ÍSHÌPĨ) m f7i (jjg f5i Í4i [=1 

VCT s 

Vctft-VctB 

0 

Ví dụ 2: 

Trong không gian Oxyz, cho bốn điểm Aịl}-2;4j ; 
B(-3;2;0) ; c(3;-l;ơ); D(5;-2; l) . Chứng minh rằng 4 điểm 
A, B, c, D không đồng phẳng. 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

ÃB = (-4; 4; -4); Ãc = (2; 1; -4); ÃD = (4; 0; -3); 


"aB,AC] = (-12;-24;-12); 


.AD = - 12 
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Vậy 4 điểm A, B, c, D không đồng phẳng. 

Giải bằng Casio - vinacal: 

có ÃB = (-4;4;-4), Ãc = (2;1;-4);ÃD = (4;0;-3). 


Nhập các vectơ vào máy tính. 
"ÃB,ÃC” 


co 


.AD = -12. Vậy 4 


điểm A, B, c, D không đồng phẳng. 


(VctAxVctBí-VctC 

_ -12 


Ví dụ 3: 

Trong không gian, cho ba điểm A(3;4;-l) ; B(2;0;3) ; 
c (-3;5;4^. Tính độ dài cách cạnh của m giác ABC. Tính cosin 
góc A. Tính diện tích m giác ABC. 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

có: ÃB = (- 1; -4; 4); Ãc = (-6; 1 ; 5 ); BC = (- 5 ; 5 ; 1 ), Ãẽ.ÃC = 22, 


AB,AC] = (-24,-19,- 25 ) 

AB = 733; AC = Vó2; BC = V5Ĩ 


cos BAC - cos 


Ịab,ac) = 


AB.AC 


AB 


AC 


22 

733.62 


Diện tích m giác ABC: 



AB,AC 


= 39,522. 


Giải bằng Casio - vinacal 

có ÃB = (-1; -4; 4 ); Ăc = (-6; 1; 5 ); BC = (-5; 5; 1 ). 


Nhập các vecto vào máy tính: 

Để tính độ dài cạnh AB, tính độ 
dài vectoAB bình phưong như sau: 

ÍSHĨFTÌ H m [ 5 ] O CD (i3 ©_ 
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33 
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Từ đó suy ra độ dài. 


cos BAC = cos 


[ab,ac\ = 


AB.AC 


AB 


AC 


Tính tích vô hướng vecto AB với vectoAC 

© (Un) GO Gl) (HEO GO 0 (HEO (Ã) ® 

Từ đó tính được cosA. 

Diện tích m giác ABC: s : 


1 r ÃB,ÃC 


VCT E 

tìns_ 

KƯ -13 

-ESI 


-24 


Từ đó tính được diện tích. 


Ví dụ 4: 

Viết phương trình mặt phẳng (a) qua điểm A(l;2;0) và song 
song với giá của hai u, = (l; 1 ; - 2 ), M 2 = ( 3 ; - 4 ; l). 


Giải: 


Cú pháp bấm máy tính: VxVtB-Vns.VtC 

Lần lượt nhập íq cho V, u 2 cho VtB và điểm A cho VtC. 



VCT E 

s -n 

-1] 

Vctftns-VctC 



-7 

-21 


Sau khi tính tích có hướng V, VtB thì có vns. Sau đó lấy vecto 
này nhân vô hướng với vectoC. 

Vậy phương trình mặt phang cần tìm là 

-7x-7y-7z +21 = 0 hay x+y + z -3 = 0 
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Bài tâp vân dungi 


Câu 1. Trong không gian hệ trục tọa độ Oxyz, cho ba vecto 
a = (l; 2; 2); & = (0; -1; 3); c = (4; -3; -l). Xét các mệnh đề sau: 


( 1 ) 


= 3 


( 2 ) 


= 726 


(3) a Ab (4 )b±c 


2 7ĨÕ 


15 


(5)fl.c = 4 (6) ữ,c cùng phưong (7) cosỊã,&Ị = 

r'! /V' A -1 4- / 

So mệnh đề đúng: 

A.1 B. 6 c. 4 D. 3 

Câu 2 . Trong không gian hệ trục tọa độ Oxyz, cho ba vecto 


a,b 


.c 


ả = (4;3;4); & = (2;-l;2); c = (l;2;l) . Tính 

A. 1 B. 0 C.2 D. 3 

Câu 3. Trong không gian hệ trục tọa độ Oxyz, cho tứ diện ABCD 
vói A(0;0;l); B(0;1;ơ); c(l;0;0) và D(-2;3;-l). Tính thể tích 

khối tứ diện ABCD. 


A.v = ị (đvtt) 

3 

c. v = - (đvtt) 

6 


B.v = ị (đvtt) 
2 

D. V = — (đvtt) 
4 


Câu 4. Trong không gian hệ trục tọa độ Oxyz, cho 4 điểm 
A(2;-l;6); B(-3;-l;-4); c(5;-l;0); D (l; 2; l). Tính thể tích khối 

tứ diện ABCD. 

A 30 B. 40 c. 50 D. 60 

Câu 5. Trong không gian hệ trục tọa độ Oxyz, cho m giác ABC với 
A(l; 2 ;-l); B(2;-l;3); C(-4;7;5). Đường cao của m giác ABC hạ 

từ AB là: 


A. 


no 

ỉ 57 


B. 


mo 

I 53 


c. 


mo 

I 57 


D. 


m 

I 57 
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Câu 6. Viết phương trình mặt phẳng («) đi qua điểm M(0;0;-l) 

và song song với giá của hai vecto u = ịl; -2; 3) và V = (3;0;5). 

A. 5x - 2y - 3z - 21 = 0 B. -5x+2t/+3z + 3 = 0 

C.10x-4y-6z+21 = 0 D. 4x-2i/-3z + 21 = 0 


Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

Câu 5 

Câu 6 

c 

B 

c 

A 

c 

B 
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CHUYÊN ĐÌ 3: NGUYÊN HÀM - TÍCH PHÂN 


Làm quen với tính đạo hàm tại 1 điểm: |SHIFT| ÍXrl 

I : ã Mãtỉi 

£<ũ>lx=D 

LÚC này sẽ nhập hàm F (x) và X = A vào. 

Dạng 1: Kiểm tra xem một hàm F (x j bất kì nào trong 4 đáp an 
có phải là nguyên hàm của hàm /(x) không? 


Cú pháp bấm máy tính: 




•Trong đó:/là hàm 


X=A 


Số cần xác định nguyên hàm, Fị là các phưong án đã cho. Biến A 
được nhập từ bàn phím để kiểm tra, A là hằng số thỏa mãn tập xác 
định. Nếu kết quả cho ít nhất một giá trị khác o thì loại đáp án đó. 
Nếu kết quả luôn cho giá trị bằng 0 với một dãy của A thì chọn 
phương án đó. 

Ví dụ 1: 

Tìm nguyên hàm của hàm số / (x) = cos 2x . 

f 1 2 
A. j/(x)íữ = -^sin2x + c B. j/(x)dx = --^sin2x + c 

c. Ịf(x)dx = 2sin2x + c D. Ị/(x)í?x = -2sin2x + c 


Giải 


Giải theo tư duy tự luận: 

J/(x)dx = j* cos 2 xãx = ^sin2x + c 
Giải bằng Casio - vinacal: 
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Bước 1: Kiểm tra xem đáp án A có phải là nguyên hàm không? 


Nhập biểu thức cos 2 A-- 7 - 

dx 


— sin2x 


V' 


CALC A = 0, thấy bằng 0, tiếp A = 


J 

7Ĩ 


X=A 



Bước 2: Xảy ra khi buớc 1 không phải đáp án (giả sử không phải 
bấm tiếp thì ra đáp án khác cũng không thỏa thì loại).. 


H Math À 

A? 

s Hath À 

cos(2X) d d x c 2si> 

0 

5 


Ví dụ 2: 



Tìm nguyên hàm của 

-2 

đx. 

x ( 

1 + lnx 

) 

A. 1+lnx + c 


B. ^4-C 

1 - ln X 


1 + lnx 

c .~ 1 + lnx + c 


D. 1 + ln ^ +C 

1 + ln X 


-1 + lnx 


Giai 


Giải theo tư duy tự luận: 

Đặt t = ỉnx=>dt = — . 

X 

I* - 2 dt _ 1 -t _ 1 -lnx 
J ( 1 + f ) 2- rữ l + lnx + 
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Giải bằng Casio - vinacaỉ 


Bước 1: Kiểm tra xem đáp án A có phải là nguyên hàm không? 


Nhập biểu thức 


-2 


A(l + lnA) 


d (1 + lnx 
dxyl-ìnx 


X=A 


CALC A = 1 


8? 

s 

Math À 

s 

-2 

Math À 


1 

Atl+lníAỈ 

di? 

-4 


Kết quả khác 0, loại A. 


Bước 2: Tiếp tục kiểm tra đáp án B. Nhập biểu thức 


-2 d 
A(l + lnA) 2 dx 


1 -lnx 
1 + lnx 


X=A 


CALC Ẩ = 1 



s 

Hath À 

0 Math Ả 

8? 



-2 d ị 



Aíi+ln(AJ)2 đix 



1 

O^O” 


CALC A = e 


8 ? 


H»th A 


-2 


Mlth A 

d 


2.718281828 


A(l+lníA})2 dx? 

-8.43x.ljl3 


Đáp án gần bằng 0 (do sai số). Vậy đáp án B. 


Đoàn Văn Bộ - Huỳnh Anh Kiệt - 0963196568 - Tài liệu ôn thi THPT QG 

Trang 47 























Kĩ thuật và sai lầm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 

LỚP TOÁN LÝ HOA -10 - ĩĩ -12 - LT THPT QG - DVBO 


Ví dụ 3: 

Tìm nguyên hàm của I xe 2x dx . 

1 ( 1 \ 

A.^-e 2x x~4 +c 
2 2 


c. 2 e 


2x 


X- — 
2 

' l' 

X- — 

. 2y 


+ c 

+ c 


B. 2e 2 *(x-2) + C 
D. ịe 2x (x-2 ) + C 


Giải theo tư duy tự luận: 

ịu = x 
dv = e 2x dx 


Giải 

du = dx 

1 


v = —e 
2 


2x 


V 

f v e 2 * re 2 * e 2 * e 2x 

=> xe ax = x.-—- dx=x.~— - — + c 

J 2 J 2 2 4 

Giải bằng Casio - vinacal 

Bước 1: Kiểm tra xem đáp án A có phải là nguyên hàm không? 

Nhập biểu thức Ae 2A -— 

dx 


ị\\ 

x-4 
2 y 


CALC A = 0 


tì? 

0 Math À 

0 Maith À 

Ae^-^íị>íxV 


0 

0 


CALC A = 0 


tì? 


Math Ếk 


HỉLth Ả 


0 
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Dạng 2: Cho hàm số / (x) và các hàm sô F (x), hãy xác định một 

trong các hàm sô F (x) là một nguyên hàm của /(x) sao cho 
F(x„) = c. 


Nhập trên máy tính như sau: 


R(a)-C- A Ị f(x)d> 

x 0 


Trong đó x 0 ,c là những hằng số. 

Ví dụ: 

Nguyên hàm F (x) của hàm số f (x): 


sin X + 3 cos X + 3 


thỏa 


mãn F 


í 7ĩ^ 
v2y 


= 31n2 là 


A. F(x) = ln 

B. F(x) = 51n 
c. F(x) = ln 
D. F(x) = 51n 


5 tan ^ + 3 
2 


tan ^ - 3 
2 

5 tan ^ - 3 
2 


tan^ + 3 
2 


-71n2 

-71n2 

-71n2 

-71n2 

Giải 


Bước 1: Chuyển đơn vị Deg sang Rad 
Bước 2: Nhập biểu thức 


ln 


ri ___ A . 0 

5 tan XX + 3 

2 


A 

-71n2-31n2-f — 
ỉ 5 si 

n 

2 


5sinx + 3cosx + 3 
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Calc để kiểm tra đáp án kết quả nào bằng 0 là đáp án cần tìm. 

Dạng 3: Cho hàm số f(x) liên tục trên [«;&]. Hãy xác định tích 
phân của hàm số y = /(x) trên đoạn . 


Nhập trên máy tính như sau: 


Ịf(x)d 


X — A 


Trong đó A lần lượt là các đáp án A, B, c, D. 
Lưu ỵ; Nên dùng hai máy tính Casio. 


Ví dụ 1: Đề minh họa THPT Quốc gia 2017 lân 1 

71 

Tính tích phân J cos 3 X sin xdx 

0 


\ T — 1 

A.I = ---71 
4 


B .I = -7T 4 C.I = 0 
Giải 


D. / = - 


1 

4 


Giải theo tư duy tự luận: 

Đặt t - cosx=> dt - -sin xdx 
Đổi cận 

X = 0=>t = l',X = 7T=>t = —l 


Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Do bài này có kết quả 0 nên bấm tích phân trước. 

I Ms.th A 

|QCcosOí)) 3 sỉn(i> 

__ũ_ 

Đáp án c 


Vậy I = ị 
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Ví dụ 2: Đê minh họa THPT Quốc gia 2017 tân 1 

e 

Tính tích phân I xỉnxdx 

S-2 


A.l = i 
2 


B. 1 = 


c.í=£-ti D :I=CA 


Giải: 


Giải bằng Casio - vinacal: 

Ở bài này thấy đáp án B, c, D lẻ. Như vậy, nên kiểm tra các đáp 
án đó trước. 


e 

Nhập vào máy tính IX ln xdx - A 

1 

p 4 / J \ y-- Ạ T / -- 1 A 4 Ạ’ 


Sau đó dùng CALC nhập X? để nguyên không nhập ấn "=" A? 
nhập lần lượt nhập đáp án. 

Kiểm tra đáp án c được như hình vẽ: 


B Ma.th 

0 Math Ả 

J*XlnQOdx-A 

J*XlnQOdK-A 

Ũ 


Ví dụ 3: Đ'ê minh họa THPT Quốc gia 2017 lân 1 

Trong các tích phân sau, tích phân nào có giá trị băng —7 

16 

f x 3 dx } x 3 dx Ị x 3 dx f x 3 dx 

17777 ? 177777 177777 

0 Ị^l + X j ìịl + x ) 1 Ị^l + X j 0 + X j 

Giai 

Cách 1: Nhập trực tiếp các phưong án vào máy tính. 
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Cách 2: thấy các hàm trong dấu tích phân giống nhau nên có thể 

nhập nhu sau: I — . Sau đó dùng ICALCl để nhập cận. 

i(l + x 2 ) 


Ví dụ 4: 



Trong các tích phân sau, tích phân nào có giá tri bằng 1 ? 

A. ị x 2 ^Jx 2 +1 dx 

0 

B.j 

0 

XyỊx + ldx 

1 

1 

c. ị x 2 y/x + ldx 

0 

D. 

1 

1” xyỊx 2 +1 dx 

ó 


Giải 


Nhập biểu thức \x A yfx B +1 dx-^Ặ —-• Sau dó dùng ICẦLCl để 

0 3 

kiểm tra đáp án. 

Dạng 4; ứng dụng của tích phân trong hình học 

Cho (h) là hình học phẳng giới hạn bởi y = /(x);y = 0;x = a; 
X - b. Khi đó có: 

s = ị\f{ x )\ dx} V ox = 7 r Ịf{ x ) dx 

a a 

Cho (h) là hình phẳng giói hạn bởi y = f[xỴ,y =g(x) ■ 

Bước 1: Giải phưong trình /(x)-<?(x) = 0<» x a 

V / V / x=b 

Bước 2: s = Ị\f(x)-g(x)\dxỉ V ũx = xỊ\f 2 (x)- g 2 (x)\dx 

a a 

Lưu ýi Nên dùng hai máy tính Casio. 
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Ví dụ 1: Đê minh họa THPT Quôcgia 2017 tân 1 

Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm s ố y = x 3 -X 
và đồ thị hàm số y = X - X 2 . 

A.Ẹ- v.ị c.^ D. 13 

12 4 12 


Giai 


Phương trình hoành độ giao điểm X 3 - x = x — x 2 <tí> 


x = 0 
X = 1 


Nhập biểu thức I |x 3 + X 2 - 2xịdx + Ịịx 3 + X 2 - 2xịdx 

-2 0 


Ví dụ 2: Đề minh họa THPT Quốc gia 2017 lân 1 

Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 

y = 2(x-l)c x ; trục tung và trục hoành. Thể tích V của khối 
tròn xoay thu được khi quay ịH) xung quanh trục Ox. 

A.v = 4-2e B. V = ịe 2 -5^7Ĩ 

c.v = e 2 -5 Đ.v=(4-2e)7ĩ 

Giải 


Phương trình hoành độ giao điểm 2(x - ì}e x = 0 X = 1. 

1 

Nhập vào màn hình V = 7 Tị 4(x-l) 2 e 2x dx- A ■ 

0 
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Dạng 5; Tích phân chống Casio 

Tùy vào một số bài có thể bấm máy tính. Sau đây tôi đưa ra một 
số bài toán làm cơ sở giải theo kiểu máy tính Casio - vinacal. Khi gặp 
bài tương tự các bạn có thể làm được. 

Ví dụ 1: 

n 
2 

Cho tích phân 7 = J e sin2ỵ sinxcos 3 xdx . Nếu đổi biến t = sin 2 X 

0 

thì: 


1 1 

A.I = ^Ịe‘(ĩ-t)dt 
2 0 

c./ = 2 jv(l -t)dt 

0 


B. 7 = 2 


D. 7 


1 1 

j" 6 dt + j" Í6 dt 
0 0 

~l 1 

j" + j" t(d dt 

_0 0 


Giai 


Giải theo tư duy tự luận: 

Đặt t = sin 2 X => dt = 2 sin X cos xdx 
Đổi cận 

X = 0 => t = 0 


x = Ị=>f = l 

2 

Vậyl = ịịe'(l- 
0 ^ 


t)dt 


Giải bằng Casio -vinacaỉ: 

Khi đổi biến t = sin 2 X thì tích phân đã cho bằng 1 trong các tích 
phân ở đáp án. Chính vì vậy chỉ cần tính tích phân đề bài cho và tích 
phân ở các đáp án. Nếu trừ nhau bằng 0 thì là đáp án đúng. 
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n 

2 

tính I (? sin Y sinxcos 3 xdx 

I . 0 Ms.th A 

2 *ísiníKì >2 qì k 

ũ 0.3591409142 

Tính các tích phân ở đáp án A, B, c, D. Ở đáp án A 

I 0 Mj.th Á 

ị|Ồe x Cl-Jí)dx 

0.3591409142 

Vậy đáp án A. 


Ví dụ 2: 

Giả sử rằng I — I- -Ệ — dx = a\n^ + b. Khi đó giá trị của 

2 X 2 3 

+ 2b là 

A.30 B. 40 C.50 D. 60 


Giải: 


Trước hết tính tích phân I = 


f 3x 2 +5x-l , > ,_, . 

-~ír —dx và gán cho A 

_2 x—2 



0 Mãth Ả 

3X2+5X-1 . 

K-2 

0.9852327297 


0 Math Ả 

tìns+A 

0.9852327297 


LÚC này chỉ cần vệc giải hệ phưong trình với a+2b ở các đáp án. 
Đáp án A 
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H Math 

0 M3Lth¥ 

x= 

lí^bl a ' 3ũl 

ẼL-D.MDẼ ĩ Ũ.9B5ẼJ 

1 

15-47797606 


E Math 4 


v= 

7.261011963 


Đáp án B 


0 MathT 

H Hath Ả 

X 

II 

II 

>- 


19 

21 

2 


Đáp án c 


0 MathT 

x= 

0 Hath À 

Y= 

26.52202394 

11.73898803 


Đáp án D 


H MathT 

x= 

0 Hãth A 

Y= 

32.04404737 

13.97797606 


Đáp án B, vì khi đã rút gọn được như vậy thì a, b phải là nguyên 
hoặc số hữu tỉ. 

Ví dụ 3: 

, J, 5 , 1 , T .... 

Giả sử răng I = J 2 1 dx = lnK. Khi đó giá trị của K là: 

A.3 B. 8 c. 81 D. 9 

Giải 


Tính tích phân I = ị - - - dx và gán cho A. 
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H Math À 

í 5 1 dx 

J 1 2K-1 uk 

ã Math À 

Ans-^A 

1.098612209 

1.098612289 


Khi đó có A = ỉnKoK = e A . Tính e A 


H Math A 



Vậy đáp án A. 

Ví dụ 4: 

n 

I 1 

Cho I = J sin” X cos xdx = y-. Khi đó n bằng: 

A. 3 B. 5 c. 6 D. 7 

Giai 

Thử đáp án bằng Casio, tức là thay n vào tích phân và bấm máy 

. -t 

tính. Kết quả nào ra băng —— thì chính là đáp án. 

Ví dụ 5: 

, 2 .... ™ * . 

Giả sử / = 1 —— --dx = flln5 + fcln3- Khi đó giá trị của a và 

j 0 x 2 +4x + 3 

Hà: 

A. a = 2; b = -3 B. a = 3; = 2 

c. a = 2;b = 3 D. a = 3;b = -2 

Giải 

Trưóc hết tính tích phân và gán cho c 
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i 


Math À 


HỉLth Ả 


x-1 


:dx 


0x2+_4X+_3. . _ . . . . 

-0.07696104114 


tìns+c 

-Q.078%104114 


Sau đó dùng ICALCl để thử đáp án bằng cách nhập biểu thức. 


H Math Ếk 

AlnC5)+BlnC3)-ã 

H Hath Ả 

Alní5)+Bln(3)-C 


Ũ 


Ví dụ 6: 

5 , 1 r _ . 

Giả sử /= — . dx = flln3 + E>ln5 ■ Khi đó giá trị của 

1 X\]3x + 1 

a 2 +ab + 4b 2 là: 

A. 6 B. 9 C.8 D. 11 

Giải 


Truớc hết tính tích phân và gán cho A. 


I 


Math Ả 


MỉLth Ả 


"dx 


1 XJ3X+Ỉ _.. . 

Ũ ■ 5877366649 


tìns+A 

Ũ.5877866É49 


Do vế phải của tích phân đều biểu diễn dưới dạng ln nên chắc 
chắn rằng tích phân đó cũng là theo ln. Vì thế có A = lnX <íí> X = e A . 
Tính giá trị biểu thức e A . 



Vậy có X = ^.Dođó ln^ = 2ln3 — ln5 hay a = 2;b = -ĩ. 
5 5 
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Ví dụ 7: 

1 

} r ~J, \Ỉ3 n ,. , 

Giả sử ax = — —h— với a,b e z. Khi đó giá trị của 

i ab 

\[ã+2b là: 

A. 26 B. 28 c. 24 D. 20 


Giải 


Áp dụng công thức tính gần đúng giá trị tích phân để dự đoán 
hệ số J/(x)dx«^^(/(a)+ /(&)) (sử dụng khi b-a< 1) 

a 


Khi đó 



Vã 1 

8 + 4 


chỉ quan tâm tới phần V3 vì giả thiết bài toán cho và lúc này 
dự đoán a = 8 và đi tìm b. 


Tính tích phân và gán cho A. 



H M:-th À 

ẳỉĨÃẽứX 

Q Math À 


0.4733057387 

0.4703057307 


Do A = nên b = — —j= = 12 

8 6 A-ệ 

8 


Từ đó tính được giá trị biểu thức. 
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Ví dụ 8: 

ỉ . 

Giả sử tan 2 xdx = a + -~ với a,b e z. Khi đó giá trị của a + b là: 

0 b 

A. 3 B. 5 c. -5 D. -2 

Giải 

Tính tích phân và lưu vào A 

Khi đó A = a + ^-oa = A-^- 
b b 

coi b là X và dùng BLE quét các 
giá trị tưong ứng của a để tìm cặp a, b 

f(x) = A-^p và srt=-7, end = 7, 

Kết quả truy tìm được bộ số 
nguyên như sau: 

Vậy A = 1_£L 

4 

Bài tâp vân dung: 

Câu 1. Tìm nguyên hàm của hàm số /(*) = e sinx cos X 
A . F(x) = e cosx +c B. F (x) = e sin * + c 

c. F (x) = sin xe cosx + c D. F(x) = cos xe cos * + c 

Câu 2. Nguyên hàm của hàm số /(x) = V3x-1 

A. f(x) = ^|x 2 ^x + C B. f(x) = |ự(3x-l) 3 +c 

c. f(x) = |^( 3 x- 1 ) 3 +C D. F(x) = ^||x 2 -x+C 


_ 0 Math À 

0 (tan00) 2 dx 

Ũ.214&Ũ1836& 


là số nguyên, 
step = 1. 



K 

s 

F(K) 

Hs.th 

s 

-B 

Ĩ3HE 


ầ 

ũ 

■í 

D.BŨẼã 

ĩ 

-4 
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A x . 5(x 2 +x) 

ỉ. Tìm nguyên hàm của hàm số f{x)= - 

■\/2x +1 


Câu 3. 


A. (x 2 +x + l)V2x+ĩ + C 
c. Ịx 2 + X — 1^ v2x + 1 + c 

K 

4 

Câu 4. Tính tích phân j — 


B 


• (x 2 — x + l)V2x + l+ C 
D. Ịx 2 — X — l) V2x + 1 + c 


đx 


í sin 2 xVcotx 

6 

A.2(Vã-l) B. 2 ( 3/3 +l) C. 3 / 3 -I 

n 
2 

5. Tính tích phân 1 = 1 

0 


D. 3 / 3-1 


Câu 


sin 2 xíit 


A.I-1 


B. /: 


Vcos 2 x + 4sin 2 X 
2 
3 


c. 7 = — 


2 4 

Câu 6. Tìm nguyên hàm F (x) 


D. I = ± 

5 

của hàm số 


/(*)= 


X 3 +3x 2 +3x-l 


X + 2 x + 

„2 


A.f(4 


7 — biết F(i) = I. 
1 w 3 

2 6 


—— + X + - 

2 x+1 13 


B. F(x): 


X 2 2 

—— + X H-— 

2 X + 1 


„ rí — 2 13 2 13 

c. F X =2- + x + —- + — D. F X =- 7 - + x +—— 

\ I 1 vxi 4 V / 0 x+1 6 


L.. r X = —+ Xi-- + — u. r X = —+ x-h 

v ’ 2 x+1 6 w 2 

I sin x-^-Ịíỉx 

Câu 7. Tính tích phân / = f — ——- —7- 7 - r 

ị sin2x + 2(l + sinx + cosxJ 

A./=L±ẫ R/=itk C.I=Í±^ D. I=LAẾ 
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Câu 8. Diện tích hình học phang giới hạn bởi các đồ thị hàm số 

y-x 2 -2x; y-x là: 


A. — 


B. — 


c. — 


D. - 


4 2 4 4 

Câu 9. Diện tích hình học phang giới hạn bởi các đồ thị hàm số 

y = (e + l)x; y = {l+e x ^x là: 


A 1 

A.e + - 
2 


B. ^ + 1 
2 


c.e-ị 

2 


D. h-1 
2 


Câu 9. Diện tích hình học phang giới hạn bởi các đồ thị hàm số 


y= 


X' - 4x + 3 


;y = x + 3 là: 
109 


13 


26 


A. -f- B. =— c. — D. 

109 6 63 

Câu 10. Diện tích hình học phang giới hạn bởi các đồ thị hàm số 


_ / X 1 _ X 2 

y= r 

A. 2 71-- 


là: 


B. 2 7Ĩ+ -- 
4 


c. 2 ĩĩ + — 

3 


D. 7Ĩ + — 

3 4 3 3 

Câu 11. Diện tích hình học phang giới hạn bởi các đồ thị hàm số 

y = l-\ỊĨ-x 2 -,y = x 2 là: 


A. 


B. 


c. Ẹ--Ị 

2 3 


D. ị-ị 
2 3 


n 

3 2 3 2 

Câu 12. Thể tích khối tròn xoay khi quay hình phang giới hạn bởi 

2 


các đồ thị hàm số y = x - 2x; y = 0; X = -1; X = 2 quanh trục Ox là: 


A. 


B. 


c. 2E. 

18 


D. 


5 5 18 5 

Câu 13. Thể tích khối tròn xoay khi quay hình phang giói hạn bởi 

các đồ thị hàm số y = 2\ll-x 2 ; y = 2 (l - x) quanh trục Ox là: 


A. 


4^r 


B. 


4^r 


c. 


3 7V 


D. 


3 7Ĩ 
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Câu 14: Giả sử I=ị - ^ 2x = = —dx = a + bỉnị + cỉn2 với 

ị 2x+3V2x-l+l 5 

a,b,ceQ. Khi đó giá trị của a — b + 2c là: 

A. 8 B. 0 c. 4 D. 7 

2 

Câu 15: Giả sử + be 2 với a, b G 11. Khi đó giá 


. , ab 1X 
trị cua —là: 

V3 

A. 5 V 3 B. 0 c. 4 D. 7 

n 

Câu 16: CÓ 1(2* + 2) cosxđx = —— với a,b,ceQ . Khi đó 

0 c 

giá trị của 2 a-b + c là: 

A. 8 B. 0 c. 12 D. 24 

Câu 17: có f(x 2 +x)lnxíữ = ^ln2-- với a,b,ce N và — là phân 
{ v ’ 3 c c 

số tối giản. Khi đó giá trị của ab + c bằng: 

A.806 B.807 c. 805 D. 804 


Câu 18: ưê thi minh họa THPT QG 2017 lần 2 

, \ dx 

Biết — = ữln2 + Hn3 + cln5 vớia,b,c e z . Tính giá trị của 

'X +x 


a + b + c. 

A. 6 

Câu 19 


B. 2 


c. -2 


D.o 


: Biết Ị x^2-x 2 

0 


-x 2 dx = — ầ. với a,beZ. Khi đó giá trị của 


a 2 + b 2 bằng: 

A. 50 


B. 5 


c. 25 


D. 7 
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_ _ f /■/ y 

Câu 20: Biết [- , =fl-lnfe với a,beZ. Khi đó giá trị của 

ịl + yj2x-ĩ 

ab bằng: 

A. 10 B. 4 c. 8 D. 1 

Câu 21: Biết f x = = với a, b e 7L. Khi đó giá trị của a + b 

3 

bằng: 

A. 100 B. 10 c. 34 D. 25 

^ rl Ỵ 

Câu 22: Biết [ = aln2 + bln5 với a,beZ. Khi đó giá trị của 

ị X -X 

a 2 + b 2 bằng: 

A. 4 B. 10 c. 7 D. 5 

Câu 23: Biết rằng í = a ln 5 + b ln 2 với a,be z. Mệnh đề 

ị X + 3x 

nào sau đây là đúng? 

A. a + 2b = 0 B. 2a-b = 0 c. a-b-0 D. a + b-0 

n 

Câu 24: Biết rằng í sincosxc ^ x - aỉn2 + b trong đó a,be z. Tính 
ị 1 + cos X 

ữ+b 

A. 10 B. 5 c. 1 D. 25 

, f ln X + £^ nx . _ 

Câu 25: Biết rằng f ——- dx = e a -b. Tính a + 2b 

•Ị X 

A. 10 B. 5 c. 2 D. 25 

Câu 26: Biết rằng I*- — dx - ln ^ - \. Tính a+b 

Ì2x+1+V4x+1 2 b 

A. 10 B. 5 c. 2 D. 15 
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Câu 27: Biết rằng J X\jx 2 -1 dx = a,beZ . Tính a+b 

A.IO B. 5 c. 19 D. 25 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

B 

B 

c 

A 

c 

D 

A 

B 

B 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

c 

c 

A 

A 

B 

A 

c 

A 

B 

19 

20 

21 

22 

23 

24 

25 

26 

27 

B 

B 

D 

B 

D 

c 

c 

D 

c 
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CHUYÊN ĐÊ 4: MŨ - LOGARIT 

Dạng 1: Rút gọn biểu thức mũ - logarit dạng số 

Ở đây, tôi chỉ nói đến vấn đề dạng toán rút gọn biểu thức ở dạng 
số, tức là trong biểu thức đó không hề có chữ số kí hiệu như: a, b, c,.., 
x,y,z... Gặp dạng này, thì chúng bấm máy tính nhu sau: 

■ Nếu các đáp án A, B, c, D là những con số tự nhiên, nguyên, 
hữu tỉ, vô tỉ co bản thì bấm máy tính biểu thức ban đầu. 

■ Nếu các đáp án A, B, c, D là những con số phức tạp, máy tính 
khó có thể để ở dạng đó đuợc thì bấm máy tính truóc, sau đó án cho 
A rồi lấy A trừ cho đáp án. Nếu bằng 0 thì đó là đáp án và ngược lại 
cho đến khi thử hết các kết quả. 

Môt số ví du minh hoa 


Ví dụ ĩ: 

2 3 .2 _1 + 5 _3 .5 4 

Giá tri của biểu thức A - là: 

10 ” 3 :10 2 -0,1° 

A. -9 B. 9 c. 10 

Giải: 

2 3 .2 _1 + 5“ 3 .5 4 

Nhâp vào máy tính , ' n và ấn (=] 

r 3 10” 3 :10 2 -0,1° 

D. -10 


0 Math Ả 

23X2-Ì+5-3X5 4 


lũ-3xlũ2-íũ.1)0 

-10 
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Ví dụ 2: 

! 

Giá trị của biểu thức A = - 

A. 1 B. 


^2^3 _|_ 2^^/3 23*^3 j 

ỉ 

- là: 

D. -1 

>+1 

? 4A _2'Ì3 

c. 2^-1 


Nhập vào máy tính 


Í2 2 ^-l)( 

V /V 


Gịỏỳ 

)£ _ 


11( 2' Já + 2 2 "^ + 2 3 "^ 


)4\/3 _ ọn/3 


- và ẩn [=1 


13 . _ Mith A_ 

12^3 -lJ +2 | 

24'/s"_2'f 

4.321997085 


E Math Á 

tìns+A 

4.321997085 


Đáp án chúng bấm là một số xấu. 
Như vậy, loại ngay đáp án A và D. 
Bây giò kiểm tra xem đáp án B có 
phải không? Bấm A — 2^ — 1. 

Vậy đáp án B. 


A-2^-1 


Math Ả 


Ũ 


Ví dụ 3: 

_ , . . , ... „ , . 25 loS56 + 49 log78 -3 u 

Giá trị cua biêu thức A = —Ị— - — - — , — là: 

• gl+log, 4 + ^2-log 2 3 + glog 25 27 

A. 8 B. 9 c. 10 D. 12 


Giải: 


25 l0 Ss 6 _|_ 49>°g7 8 _ 3 

Nhập vào máy tính , . „ - — . Q và ấn (=) 

■r 3 2 1+lo S9 4 + 4 2 - lo §2 3 + 5 Io g25 9 1 — 

ĩ uyg y A 

gl + logạ ( 41 +42-1^ 

9 
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Bài tôg vân dung 


( 1 ^ 1 2 

2t 

V 


+ 19.(-3)' 3 . 
97 


Câu 1. Tính (-0,5) 4 -625 0 ' 25 - 

A. B. 11 c. 

16 16 

Câu 2. Tính 0,001^3 -(-2)“ 2 .162 -8 _1 3 -( 9 0 ) 

A. ^ B. k cầ 

16 16 16 


D. 13 


D. 


16 

Câu 3. Tính 81 
80 


111 

ló 


-0,75 _ 

í 1 ì 

3 

' 1 " 


1 . 125 ] 


l 32 J 


79 


82 


A. B. _ỊZ. c. __ 

27 27 27 


D. 


Câu 4. Trục căn thức ở mẫu của biểu thức 

1/25 + 1/ĨÕ + Ự4 


1 


A. 

c 


3 

. ^ 75+^5 + ^4 


3 S -^2 

B. ^/5 + ^/2 


79 

27 

được: 


D. ^/ 5+^/4 


Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

A 

c 

c 

A 
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Dạng 2: Rút gọn biểu thức mũ - logarit dạng chữ 

Nếu đề cho một biểu thức dạng kí hiệu (1 biến) mà có đáp án là 
một số thì chứng tỏ rằng các kí hiệu chữ đó triệt tiêu hết. Như vậy, 
chỉ cần bấm máy tính giống đề bài và ấn (=) được kết quả. 

Nếu đề cho một biểu thức dạng kí hiệu mà có đáp án dạng kí hiệu 
thì cho giá trị cụ thể của biến rồi thế vào các đáp án sao cho kết quả 
các đáp án là khác nhau. Rồi tiếp đến dùng ICALCl để tính giá trị của 
biểu thức tại đó. Nếu kết quả giống với một trong các đáp án thì đáp 
án đó là đáp án cần tìm. 

Môt sô'ví du minh hoa 


Ví dụ 1: 


Na 3 b 2 ) 4 

Rút gon biểu thức A - ' với a,b> 0. 

vV a 12 b 6 

A. a 2 b B. ab 2 c. a 2 b 2 

D. ab 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 



= ab 


Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Vói a = 2; b = 3, có ở đáp án A, B, c, D lần lượt là 12,18, 36, 6. 
Bậy giò tính giá trị đó tại a = 2, b = 3. 

(^/x 3 Y 2 ) 4 _ 

Nhập biểu thức ^ . = ICALCl x?2 Y?3 được 

ẩ/n/x 12 Y 6 
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_ HOA -10 - 11-12- LT THP r ì 

0 Math ầk 

(1^2) 4 

r QG-DVBO 


^J K 12y6 6 



Vậy đáp án D. 

Ví dụ 2: 



( 2 

\ 

4 

2 'N 

( 2 

\ 

Rút gọn biểu thức A - 

«3+1 

(ử + CỬ +1 

« 9 -l 


V 

) 

V 

) 

V 

) 


1 

A. «3 + 1 


B. a 9 +1 c.«3-l 

Gỉỏỳ 

Giải theo tư duy tự luận: 


1 

D. «"3-1 



r 2 ^ 

^ 4 2 ^ 

r 2 ^ 

A = 

«3+1 

a?+a?+l 

« 9 -l 



V J 

J 


í 2 A / 2 Y 
a 3 +1 « 9 

/^2 2 \ 

«3 +1 


V 7 

4 

= «3-1 


«3-1 


Giải bằng Casio - vinacal: 

Thử với « = 2 vào các đáp án và gán cho A, B, c, D (do các đáp 
án là các số xấu). 



( 2 'ì 

( 4 

2 'N 

2 \ 

Nhập biểu thức 

X3+1 

X 9 +X 9 +l 

X 9 -l 



V 

) 

) 


CALCl x?2 và gán 


cho E. Lấy E-A nếu bằng 0 thì đó là đáp án cần tìm.Nếu khác 0 thí 
thử tiếp đáp án B. 
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H HỉLth Ãk 

(ỉ ì í ế ế ' 

0 H;-.th Ả 

lx 3 +iJlx 9 +x 9 +> 


1.5198421 

1.5198421 

0 Maith Ả 

0 M&th Ả 

-0.7400789501 

0 


Ví dụ 3: 

Rút gọn biểu thức T = 

A.2 B. 1 

í a + b 

H 

1 

p • 

1 

1 —* 

Uía + tlb v J 

C.3 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 
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n <- \ / *— r-\, r- ^x\ 


3 4~a + ìỊb ' ' 

V 

Giải bằng Casio - vinacal: 

Nhập vào máy tính + y - x/xy ì : í ựx - Ẳ/ỹ) 

IVx + ỰỸ J 1 1 

Cho X = 1; y = 2 được T = 1 (Có thể kiểm tra thêm X = 4; y = 100 
thì vẫn được T = 1). 


Vậy đáp án B. 

Ví dụ 4: 

Rút gọn biểu thức 


Li Y° s ^ 2 “ loí V 9 


A. I 

3 


Y a J 

B. -ị 

3 


c. ị 

3 


D. I 

4 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

Yi Y og ^ 2 - loí V 9 


có 




>8.3 


= a 


!>•« .-3 

l°S^2+log^ 2 9 — U a _ _ 

= Y° s ^ 2 = 2« log » 2 = 4 


Giải bằng Casio - vỉnacal 
Nhâp vào máy tính 


r ị y° 8 >/x 2 _los x 2 9 


vXy 


và ấn f=1 . 


Mãth A 


aì los ^ (21 - los 


(*) 


'Irt 


Mít lì À 

l> 

3 

4 
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Ví dụ 5: 

Rút gọn biểu thức c = ị\[x -\[x + ljỤ~x +\[x +ljịx-\[x +1^. 

A. X 2 +1 B. x 2 +x + l c.x 2 -x + l D. X 2 -1 


Gịỏỳ 


Gải theo tư duy tự luận: 

c = ị^[x -y[x + ljị4x + tfx+ljị^x-y[x+lj 

= Ị^Vx+lj -\[x Ịx-Vx+lj 


— ịx + yỊx +ljỊx — 'Ịõc + lỊ— (x + l) —X — X 2 +X + 1 

Giải bằng Casio - niacal: 

Cách 1: Nhập vào màn hình 

ÍVx-Vx+l)(Vx + Vx + lỊỊx-Vx + lỊ (ặặỊX = 100. 

I Math A 

(■/X- 4 /X+l) +i 

_ 10101 

phân tích 10101 = 100 2 +100 +1. Suy ra X 2 +X + 1. 

Cách 2. có thê cho X = 1 rồi thử từng đáp án như ví dụ trên. 


Bài tâp vân dung 

Câu 1. Rút gọn biểu thức A = a~ 2 ^. 

A. a 3 B. a 2 


' 1 
C. a 


yã+1 

) 


D. a 4 


Câu 2. Rút gọn biểu thức 
A. 1 B. a+b 


A = 


4 1 

a 3 -8a 3 b 


a 3 + 2y[ãb+ấb~ 3 

c.o 



-1 


-ữ 


D.2fl-& 
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í 3 3 \ 


Câu 3. Rút gọn biểu thức Ả ■■ 

A. 1 B. -1 


a 2 +b 2 a-b 


a-b _ ỉ 
a 2 +b 2 


V H. I V J 

C.2 

19 13 

^ ỉ^-& 2 

Câu 4. Rút gọn biểu thức A = —-——J - —J — 


sfã-yjb 

\[ãb 

D. -3 


1 • 


A.a-b 


ữ 4 -ứ 4 b 2 +b 2 

B . ữ + b c. 2 D. a 2 +b 2 


Câu 5. Cho hai số thực 0 < a, b ^ 1 hãy rút gọn biểu thức 

19 13 

ứ 4 -a 4 

/1 — 


A.a-b 

Câu 6. Rút gọn biểu thức Ả 

A.3 Vã 


1 5 1 1 

a 4 -a 4 b 2 +b 2 

B. + c. 2 D. a 2 +b 2 

í I 1 \ 1 


B. 


a —1 


Câu 7. Tính log a 
A.3 

Câu 8. Tính log a 
A. 4 


^ 2 3f~2 
ữ .va .Va 


V 


B. 


12 


íỉ 2 +2 ữ 2 —2 ÍZ 2 +1 

ỉ " ữ-1 -T 

d + 2 (ĩ 2 +1 J a 2 

c. -2- D. 3(>/ĩ-lỊ 

, với biểu thức có nghĩa. 

c. 9 D. 2 


„ 51 3 / . 

ữ»\Ị ữ,\ cl»aJ d 


, với biểu thức có nghĩa. 


B. 


13 

10 


c. 1 


D. 
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Câu 9. Cho số thực 0 < a ^ 1. Giá trị biểu thức log 

A. 


a 2 Ja.^a 2 Ẫa 4 


60 

Câu 10. Cho 

149 


B. — 

60 


c. — 

60 


D. 

60 


A. 


60 


2 3Í~2 5 rĩ 

. . 1 tt tt tt 

số thực 0 < a * 1. Giá trị biểu thức log — r— — 

ĨỈT 

B. ÍẾ c. y? D. ậ 

15 105 3 


Câu 11. Rút gọn Q = log a b 2 + 2 log fl2 ỉ> 4 + 3 log fl 3 b 6 - 4 log fl4 b 8 . 
A. Q = 41og a ỈJ B. Q = 121og a & 

C.Q = 101og a & D. Q = -21og a & 

11 11 

Câu 12. Rút gọn — k— — 77 =“/ a,b >0,a*b được kết quả là: 


A. V $1 


-ìíb 1 
B.%Ị(abf 


c. 


D. 




Câu 13. Cho hai biểu thức như sau M = \ja 2 + \fã*ỉr + yịỹ + \fã 2= b 4 

và N = Ặýa^+yịb^ị . Tìm khẳng định đúng. 

A.M>N B.M + N = 0 C.M< 


B.M + N = 0 C.M<N D . M = N 

Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

Câu 5 

Câu 6 

Câu 7 

B 

c 

A 

B 

B 

c 

A 

Câu 8 

Câu 9 

Câu 10 

Câu 11 

Câu 12 

Câu 13 


B 

A 

c 

A 

c 

A 



Đoàn Văíí Bộ - Huỳnh Anh Kiệt - 0963196568 - Tài liệu ôn thi THPT QG 

Trang 75 
































Kĩ thuật và sai lâm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 

LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA - 10 - ĩĩ - 12 - LT THPT QG - DVBO 

Dạng 3: Tính log e f theo A,B với log fl b = A,ỉog c d = B. 


(Nếu đê bài yêu câu tính nhiêu hơn thì cũng làm tương tự) 

Máy tính ở chế độ tính toán bình thường: iMODEl l~ì~l 

Đầu tiên gán giá trị log ; b cho phím A: Ịiog.ũỊ |SHIFT| [rõ] [ÕÕỊ 
Gán giá trị log c d cho phím B: Ịiog.ũỊ |SHIFT| IrcĨỊ ÍR 
Gán giá trị log ( , f cho phím C: Ịiog.ũỊ |SHIFT| [rclỊ Ịiiỹpl 

Chỉ cần lần lượt kiểm tra c trừ cho 3 biểu thức ở 3 phưong 
án A, B, c. Nếu bằng 0 thì đó là đáp án. Nếu may mắn thì chỉ 1 ĩân 
kiểm tra, nếu xui lắm thì cũng chỉ 3 lần kiểm tra. 

Môt sô'ví du minh hoa 

Ví dụ 1: 

Cho a = log 3 15 . Tính log 25 15 theo a. 

A. — - — B. c. — - D. 

2(fl-lj a -1 2(fl + lJ a +1 

Giải: 


log 3 15 |shift| ỊrõỊ o (Gán giá trị này cho A) 
log 25 15 |shift| ỊrclỊ F1w| (Gán giá trị này cho B) 


Và nhập vào màn hình B - 


A 


2(A-1) 


ấn "=" 


ÍÃĨrôl F^1 R Í¥1 ÍÃĨrôl ỊÕÕỊ (t) ín m ÍÃĨrôl ỊÕÕỊ R ÍTỊITÌ [^1 rõl 

Nếu bằng 0 thì đó là đáp án. Nếu không thì tiếp tục thử đáp án 
khác. 
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Ví dụ 2: 

Cho a = log 12 6 ;b = log 12 7 . Tính log 2 7 theo a, b. 

A. A B. -ĩ- C.-Ĩ- D.-i- 

1-b b -1 & + 1 1-ữ 

GịảU 

log 12 6 |shift| ỊrcĨỊ R (Gán giá trị này cho A) 

log 12 7 |shift| IrcĨI ỊT7| (Gán giá trị này cho B) 

log 2 7 |shift| ỊrcĨỊ Ịiiỹpl (Gán giá trị này cho C) 

Và nhập vào màn hình c-ấn ,ẽ =". 

1 — B 

ÍÃĨPHÃl ra P1 ÍÃĨPHÃIÍÕÕỊ (^) ÍTIÍTI m Rì ÍÃĨPHÃIỊT7Ị m [=] (đáp án 
bằng -0,5, loại A) 

ME30®fflO®[I][DII!iE301I](I](U (đáp án 

bằng -0,16, loại B) 

ME3E)ẼlfflO®[I][I]ME3(ỉ)(I]lI](D (đáp án 

bằng 2,4.., loại C) 

Vậy đáp án D. 

Ví dụ 3: 

Cho a = log 27 5; b = logg 7; c = log 2 3. Tính log 12 35 theo a, b, c. 

3b + 2ac 3b + 3ac 3b + 2ac 3b + 3ac 

A. -—— b. -—— L. -—— ư. --— 

c + 2 c + 2 c + 3 c + 1 

Giải: 

log 27 5 |SHIFT| ỊrcO [ẽõl (Gán giá trị này cho A) 
logg 7 |shift| ỊrcĨỊ ỊT7] (Gán giá trị này cho B) 
log 2 3 |shift| ỊrcĨỊ Ịiiỹpl (Gán giá trị này cho C) 
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log 12 35 [shift| (rõ) 0 [sm] (Gán giá trị này cho D) 

Và nhập vào màn hình D - + 2AC 

C + 2 

IÃĨPHÃI ísỉnl R o m IÃÍPHÃI ra [+1 m IÃÍPHÃIỊẽõỊ ÍÃĨPHÃI ỊhỹpỊ (▼) IÃÍPHÃI ỊhỹpỊ [+1 

m f=l (đáp án bằng 0,21, loại A) 

Nhập biểu thức d _ 3B + 3AC 

C + 2 

IÃĨPHÃ1 ísỉnl R m HIIÃÍPHÃ11^1 1+1 {3} [ÃÍPHÃ1 F)| ÍÃĨPHÃÌ Ịiiỹa (?) IÃÍPHÃ1 Ịiiỹa [+1 

m f=l (đáp án bằng 0 
Vậy đáp án B. 

Bài tâp vân dung 

Câu 1. Cho ữ = log 2 5. Khi đó log 4 1250 bằng: 

A. l±jg B. 2(l + 4fl) c. l+4a D. 2 + 4fl 

Câu 2. Đặt a = log 2 3, b = log 5 3 . Hãy biểu diễn log 6 45 theo a, b: 
a + 2ab 2a 2 -2ab a + 2ab 2a 2 -2ab 

A. --— D. --- L. —-—— u. —-— 

ab ab ab + b ab + b 

Câu 3. Đặt a = log 7 25, b = log 2 5. Hãy tính log 3 ^ — theo a, b: 

\ ni, Tt 12& + 9fl 12b-9a Ab-3a 

A. 12b-9a+ab B. -—2— c. ——— D. 

ab ab 3 ab 

Câu 4. Cho a = log 2 5, b = log 5 3. Hãy tính log 10 15 theo a, b: 

ữ(b + 1) ab + 1 b + 1 a + b 

a +1 íĩ +1 ữ + 1 ữ +1 

Câu 5. Cho = log 2 3, b = log 3 4. Hãy tính log 6 24 theo a, b: 

A 1 , b T> 1 , a b „ ^ , a __.fr 

A. 1h- B. 1h - c. 1 "I - -- D. 1 h—-- 

íĩ + l ÍT “1“ 1 fr + l ữb "l" 1 

Câu 5. Cho a = log 6 3,fr = log 2 5;c = log 2 6. Hãy tính log 12 30 

theo a, b, c: 
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. ữc + b + 1 _ c + ữỉ? + 1 _ ữb 4- 1 + c _ ữ + ỉ?c + 1 

Aệ " Di ” " Ut " 

l + c 1 + c c + 1 c + 1 

Câu 6. Cho í? = log 2 3, b = log 5 2; c = log 2 7. Hãy tính log^is 
theo a, b, c: 

. ab + 1 „ ac + 1 _ ab + 1 a + c 

Aệ T r Di ~~ị r " " u* " ” 

ỉ>(« + c + l) aya + c + 1) ab + b + c bc + a + b 

49 

Câu 7. Choữ = log 7 6, b = log 7 5 . Hãy tính log 42 -r~ theo a, b. 

30 

a /-^ 2 c . 2 ;“; i ’ D. 

# + 1 +1 Ỉ7 + 1 í? + 1 

Câu 8. Cho ổ = log 9 8, & = log 5 9. Hãy tính log 45 ^ theo a, b. 

25 

. ÍĨỈ? — 2 ữb + b +2 _ ữỉ? + Ỉ7 — 2 ữ-ị-b — 2 

A. ——— D. —-—-— c.—-—-— ư. —-—-— 

b +1 b+1 b+1 b+1 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

5 

6 

7 

8 

A 

c 

B 

A 

B 

A 

A 

D 

c 
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Dạng 5: So sánh hai lũy thừa với số mũ tự nhiên lớn. 

Phần nguyên của một số: số N được gọi là phần nguyên của một 
số A nếu N< A<N + 1.KÍ hiệu N = [à]. 

Phím Int: Phần nguyên của một số. 

SỐ chữ số của một số nguyên dương: [log A~ị +1. 


Môt sô'ví du minh hoa 

I I Ví dụ 1: 

I So sánh 5 700 và 7 500 . 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 
Giả sử 5 700 >7 500 


;700 


CÓ: 5 7UU >7 5UU « 


7 500 


>1« 


í ^7 V 00 

7 5 / 

V ' 


>\ 


5 7 

Mà —r > 1 nên 


( ^7 V 00 


' ) 


>1 


Vậy điều giả sử đúng nên 5 700 > 7 500 
Giải bằng Casio - vinacal: 
có 5 700 có số chữ số: 

ã Ms.th A 

IntC7001ogC5))+l 
_430 

7 500 có số chữ số là: 

ã Hs.th Ã 

IntC5001ogC7))+l 
_423 
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Vậy 5 700 >7 500 . 

I I Ví dụ 2: 

I So sánh ll 1979 và 37 1320 

Giải: 

Giải theo tư duy tự luận: 

Giả sử ll 1979 > 37' 320 

có 1 1 1979 > 37 1320 <í> 1979 > 1320log n 37 (l)(lấy logarit cơ số 11 2 
vê), thấy điều (1) vô lý nên dẫn tới giả sử của chúng là sai 
Giải bằng Casio - vinacal: 

n l979 _ ' sư 1 ~ 

CÓ SO chữ so 

0 Mãth ầ. 

Intel9791og c11^ 0 

_ 2061 

37 1320 có số chữ số 

0 Mĩth Ã 

Intc1320109(37)> 
_ 2071 

Vậy ll 1979 <37 1320 . 

Bài tâp vân dung: 

So sánh hai số sau: 

1. 2 1050 và 5 450 

2. 777 888 và 88Ố 777 

2 2 14680 và 2 37020 

4. 199 20 và 203 15 
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Dạng 6: Tính giá trị biểu thức. 

Môt sô'ví du minh hoa 

Ví dụ 1: 

[- , . A? , , , 

Cho log fl b = \J3 . Khi đó giá trị của biểu thức log -T=: 

a 'la 

A. Vã-l B. Vã + l c. ^ D. 

V3 + 2 V3-2 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 
có : log fl b = \Ỉ3 ■ob = a'^ 

Thay b = cft vào log 3^ được 

a vã 



Giải bằng Casio - vỉnacal: 

có log a b = \Ỉ3 <^b = a^. chọn a = 2,b = 


S-l 

V3-2 


Nhập vào màn hình log 


VỸ ^ _ A 

— Vx và gán cho A ' 


log jvLjfrJ 


Hath À 


*-2.732Ũ5Ũ0Ũ0 


H Hath À 

Ans+A 

-2.732Ũ5Ũ8Ũ0 


Kiểm tra các đáp án. 


Đoàn Văíí Bộ - Huỳnh Anh Kiệt - 0963196568 - Tài liệu ôn thi THPT QG 

Trang 82 













Kĩ thuật và sai lâm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 

LỚP TOÁN LÝ HOA -10 - n -12 - LT THPT QG - DVBO 


A. 73-1 -A 

á H;-.th À 

./3-1-A 


3.464101615 


0 Hã.th À 

B. 73+1-A 

LĨ+l-A 


5.464101615 

c ■ Jĩ - 1 A 

0 Hath À 

Vã+2 H 

2.92820323 

V3-2 

0 Hath À 

V3-i fi 

Vã-2 H 

0 


Ở đây, tôi thao tác cho các bạn biết thôi. Nếu các bạn bấm ra được 
kết quả -2,7... là một số âm thì các bạn hoàn toàn loại ngay đáp án 
A, B, c vì các đáp án đó là số dưong. 

Tượng tự các bài khác thuộc dạng này. 

Bài tâp vân dung 

Câu 1. Cho log fl b = -2, log fl c = 5 . Giá trị của log fl ^7r=“ bằng: 

vc 

A 5 5 2 

A. -ị B. “ c. T- D. ± 

3 3 3 3 

Đáp án B. 
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Dạng 7: Tính đạo hàm và các bài toán liên quan tới đạo hàm 

Môt sô'ví du minh hoa 

Ví dụ 1: 

Cho hàm số /(x) = —r =. Khi đó, nghiệm của phương trình 

VI 

/'(x) = 0 là: 

A. 2 B. 0 c . 1 D. e 

Giải: 


Nhập 





sau đó thử từng kết quả: 


ỊCALCl với X = 2 
Loại A 

ỊCALCl với x = 0 
Loại B 


ỊCALCl với X = 1 
Chọn c 


— 1 

ứx\ 

0 Math Ả 

[e^li 

L JI*=K 

0.3011057858 

Math ERRŨR 

[mũ: iCancel 

z*1 c► : :Goto 

— 1 
ứx\ 

í*fi 

0 Math À 

1 v= 

0 
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Ví dụ 2: 

Cho hàm số /(x) = e * 2 . Tính /"(o): 

A. 2 B. 0 c. 1 D. e 

Giải: 


Do máy tính không có chức năng 
đạo hàm cấp 2 nên tìm đạo hàm cấp 
1 bằng y trưóc: /'(x) = 2xe ỵ2 . 

Nhập vào máy tính 

dx V 'x =0 



Ví dụ 3: 



Hàm số y = ln 

cos X + sin X 

có đạo hàm là: 

cos X - sin X 

2 2 

A. y' = cos2x B. y' = —-— c . y' = ——— D. 1 /' = sin2x 

sin2x cos2x 


Giải: 


Cú pháp nhập vào những dạng bài như thế này: 

d {/(,)) -f(x) 


dx 

Nhập vào màn hình — In 

dx\ 


cos X + sin X 


cos X - sin X 


- cos 2X 


y X=x 


Do đây là hàm lượng giác nên chuyển về tính theo đơn vị radian: 

ÍSHÌữl ỊmÕdẽỊ [41 

ÍCÃLCl với X = — 

3 

loại A 


dx(ln(l 


Mĩth A 


CQS i.ỵ,'ỉ +r h 

cos (K} 

-3.5 
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Kĩ thuật và sai lầm khi dùng máy tính bỏ túi 


DVBO-HAK 


Bấm (◄) đề nhập lại 

ÍCÃĨcl vói X = — 

3 

■A loại B 

Bấm (◄) đề nhập lại 

ÍCÃLCÌ với X = — 

3 

-> Chọn đáp án c 

Ví dụ 4: 

_ x ^ 2 X -1 

Đạo hàm của hàm số y = ——— là: 


A. y' = x 
c. y' = 


£1 

[lnl 

-É 

[| 

i. 

ã Ms.th A 

cos (K ]i +r h 
cos (K 1 -í> 

309401077 

é\ 

(lnl 

[| 

E Ms.th A 

cos (K ]i +r h 
cos (K 1 -í> 

0*0’ũ” 


f 2 l 

x-l 

í 1 ! 

x-l 


x-1 

í 1 ! 

UJ 

-X 

UJ 

B. y' = x 

lsj 

+ 

UJ 


Í2) 

* 2 

ị 1 ] 




ln—- 


ln5 D. y' = 


v5. 

5 

V.5, 



ln^ + 5"* ln5 
5 


Giải: 


Cú pháp nhập vào những dạng bài như thế này: 




Nhập vào màn hình 


dx 


dx 


2 X -1 


-X 


A=x 


\X-1 


+ x\ 


, 1-1 


ICALCl vói X = 2 
loại A 

Bấm (◄) đề nhập lại 
ICALCl vói X = 2 
loại B 


-SL| 

dxl 

0 Hath À 

I 2 ^ 1 ! 

-0.4822290006 

-SL| 

da: 1 

0 Hath À 

-1.232229001 
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Kĩ thuật và sai lâm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 


LỚP TOÁN _ LÝ _ HÓA -10 

Bấm (◄) đề nhập lại 
ICALCl với X = 2 
—t Loại c 

Bấm (◄) đề nhập lại 
ICALCl với X = 2 
Chọn c 


ĩĩ -12 - LT THPT QG - DVBO 


-SL| 

s Hath Ả 

0.128755033 

-SL| 

-2. 

Q Hat 

1 

1 145xiõ 

h À 

|13 


Ví dụ 5: 

ĐỒ thị hàm số y = lnx cắt trục hoành tại điểm A, tiếp tuến của 
đồ thị hàm số tại điểm A có phưong trình là: 

A. y = x-l B. y = 2x + l c. y = 3x D. y = 4x-3 

Giải: 

có điểm ẩ(1;0). 

k = Ạ(ừix) = 1 • Chọn A. 
dx y Jx=1 

Ví dụ 6: 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số y = .r(2-lnxj trên [2; 3]. 

A. e B. 21n2-2 c. 4-21n2 D. 1 

Giảv 

Giải theo tư duy tự luận : 
có: y = x(2-lnx) = 2x-x\nx 

y ' = 2 - (ln x + ì} = l-\nx 

y' = 0<^lnx = l«x = ee[2;3] 

y(2) = 2(2-ln2);y(e) = e;y(3) = 6-31n3 
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GTNN đạt được tại x-2 và min/(x) = 2 ( 2 -ln 2 ) 

Giải bằng Casio - vinacal: 

Bước 1: Bấm iMODEl l~7l 

Bước 2: Nhập hàm F(x) = X(2-lnX) và ấn (D g(x) không có 

thì khỏi nhập, ấn Í=1 

Bước 3: Srt ? 2 End ? 3 Step ? 0,1 

Dùng phím (▼) dọc theo F(xj để tìm GTNN. 




s 

Mith 



0 

Math 

1 


F 1 : H j 

a.Ẽiãn 


1 

H 

E 

F :■ 

hfHEb 


ã 

a. ĩ 

ã.ẼMĨã 


ã 

5. ĩ 

Ea EMIẼ 


i 

ã. à 

ã.EEẼi 


i 

Ẽ.Ẽ 

E.ẼEẼÌ 





2 


2 

.613705639 


thây các giá trị của /(x) tăng khi X tăng. Vậy GTNN đạt được 
tại x = 2 và min/(x) = 4-21n2. 


Bài tâp vân dung 

Câu 1. Cho hàm số /(x) = ln|sin2x|. Tmh /' 


UJ 


A. 2 B. 4 c. 1 D. 3 


./ \ e x 

Câu 2. Cho hàm số / = — - . Tính / ( 1 ) • 

A. 3e B. -e c. ỂỊ D. - 10Qlg 

5 1000 

Câu 3. Cho hàm số /(x) = ^ . Tính /'( 1 ) • 

A. -ặ B. ậ c. 1 D. -1 

3 3 
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Câu 4. Cho hàm số /(*) = ỉj-—J . Tính /'(o). 

V X +1 

A. - 4 = B. ^2 C.1 D. 4 

^4 

Câu 5. Gọi ữ, & lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của 
hàm số y = ln ị2x 2 + e 2 j trên đoạn [0; e]. Khi đó tổng a + b có giá trị 

A. 4 + ln3 B. 2+ln3 C.4 D. 4 + ln2 


Câu 6. Cho hàm số y = e x+2017 . Tính dạo hàm tại X = ỉn2. 
A.2017 B. e 2019 c. 2e 2017 D. 201 7 + e 

x 1 

Câu 7. Tính đạo hàm của hàm số y - —J=. 

X\lx 


A. y' = 




c. y'= ^-ịfx D. 1 /'— 



Câu 8. Tính đạo hàm của hàm số 

, 3x 2 

A. y = Ị = 

5^(x 3 +8) 

n 3ỵ2 

c - V = g / " 

5Ẳ/x 3 +8 


y = ỳ? +8 . 

3r 3 

B. y f = ff 

2^/x 3 +8 



Câu 9. Cho hàm số y = x 2 .Trên đồ thị hàm số đã cho lấy điểm 

2 

M 0 có hoành độ x 0 = 2". Tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại điểm M có 
hệ SỐ góc bằng 

A. 7 Ĩ + 2 B. 2 n c. 2n-l D. 3 

Câu 10. Cho hàm Số /(x) = xe x . Tính /'(l). 

A. 1 B._ẹ_ c. 2e D . g+1 _ 
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Câu 11. Tính đạo hàm của hàm sốy = ịx 2 —2x je x . 

A. y' = ịx 2 -2x+2^e x 

B. y' = (x 2 -2)e x 

Sủ 

1 

<N 

II 

Vi 

Ũ 

D. y' = (x 2 +2)e x 

Câu 12. Tính đạo hàm của hàm sốy = (2x-l)3*. 

A. y' = 3 x (2-2xln3 + ln3) 

B. y' = 3 x (2 + 2xỉn3 

c. y' = 2.3 x +(2x-l).x.3 x ~ 1 

D. y' = 2.3 X ln3 

Câu 13. Tính đạo hàm của hàm 

^ , x-1 

SO y = ln --. 

X +1 

A.y'= 1 2 

2(l + x) 

R ,/ X + 1 

B - y = " 

X — 1 

c. jr'=-2- 

X +1 

D- y’= 2 2 

X -1 


Câu 14. Tính đạo hàm của hàm số y = log 2 (2x +1). 


2log,(2» + l) 
• y (2x+l)ln2 

7 (2x + l)ln2 


B. y' - 
D. y' = 


41og 2 (2x + l) 


2x +1 
2 


(2x + l)ln2 


Câu 15. Cho hàm số y = ln Ị1 + X 2 j. Hê số góc của tiếp tuyến vói 
đồ thị tại điểm có hoành độ bằng -1 là: 

A. 1 B. -1 c. ị D. In2 

2 
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Câu 16. Cho hàm số y = X 2 - ln (1 - 2x). Giá trị nhỏ nhất của hàm 

số trên [-2; 0 ] là: 

A. 0 B. 4-ln5 c. —-ln2 D. In5 

4 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

A 

B 

A 

A 

A 

c 

A 

D 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

A 

c 

B 

B 

D 

c 

B 

c 
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LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA - 10 - ĩĩ - 12 - LT THPT QG - DVBO 

Dạng 8: Phương trình và bất phương trình mũ - logarit 

Môt sô'ví du minh hoa 

Ví dụ 1: 

Cho phương trình 2* +V2 *^-2 lW ^+ 2 6 -*-32 = 0 ( 1 ). Số 

nghiệm của phương trình đã cho là: 

A. 1 B 2 c. 3 D. 4 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

(l) <=> 2^ (2 X - 2) + 2 6 (r x - 2" 1 ) = 0 

_ ( 1 1 A 

2 x +5 / 2 * 2 ^ _|_ 2ỳ ^ ^ 

I ■ J [r~2 

} n X n 




<=>2' 


( 2 ‘- 2 )- 2 ‘ 


ryx+l 

V z y 


= 0 

= 0 




<í> 


)*j2x+5 _ r\5-x 


ị^2 x _ 2 ^^ 2 ^ x+ ' :) _ 2 ^ 

2 X - 2 = 0 


)- 


0 


2 %/ 2 x +5 ^5-x Q 


<^> 


2 X =2 


2 %/ 2 x +5 _ r^b-x 


<^> 


X = 1 


V2x + 5 = 5 — x 


<í> 


X = 1 

ị X < 5 <=í> 

12x + 5 = X 2 - lOx + 25 


X = 1 
X < 5 
X = 2(n) 
x = 10(0 

Giải bằng Casio - vinacal: 

Dùng I shift| IcalcI để giải phương trình. Lưu ý, nếu nghiệm đẹp thì 
không cần lưu nghiệm vào A, B, c... 

Nhập 2 x+ ' /2XĨ ® -2 1+ ' /2XĨ * + 2 6_x -32 = 0. Ấn fsHĨFTÌ ÍCÃLCÌ 
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2?í+^2K+5 

X= í 

L-R= _Ũ 

ẠS _ 


được nghiệm X = 1. Ãn (3) và nhập như sau: 


Ăn (◄) và nhập như sau: 

)XW2X+5 _21+V2X+5 26 -x -32Wx-l)-0 


Tiếp tục quá trình trên được X = 2 là nghiệm. 



Tiếp tục |2 X+ ^ - 2 u ' ã ™ + 2 6 “ x - 32 j: (x - 1 ) : (x - 2 ) = 0 

Nếu chờ quá lâu thì có thê đã hết nghiệm. Sau khi ra kết quả máy 
tính báo Can't solve. 


13 

CarVt Solve 


Hs.th 


[hC] iCancel 
Goto 


Vậy đã hết nghiệm. PT đã cho có hai nghiệm. 

Ví dụ 2: 

3 

SỐ nghiệm nguyên của bất phưong trình log 4 X - log r 4 < -^( 1 ) 

trên đoạn [l; 25 ] là: 

A. 8 B. 0 

Giải theo tư duy tự luận: 

„ 1 ^3 (log 4 x) 2 -l 3 

v ' log 4 X 2 log 4 X 2 


c. 16 

Giải: 


D. 15 
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<» (log 4 x) 2 - 1 - ^ log 4 X < 0 <=> < log 4 X < 2 <» -^ < X < 16 

Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Do yêu cầu bài toán tìm các nghiệm nguyên nên dùng chức năng 

BLE 

Bước 1: Bấm iMODEl l~7l 

Bước 2: Nhập hàm f(x) = log 4 X-log x 4-^ và ấn (=] y(x) 
không có thì khỏi nhập, ấn Í=1 

Bước 3: Srt ? 1 End ? 16 Step ? 1 (Do bảng không chứa được nhiều 
giá trị nên chia đôi bảng ra. 

Từ đó tìm những X nguyên để F (x) < 0 . 


Ví dụ 3: 

Giải phưong trình 3 

4 = 4 3 , được tập nghiệm bằng: 

1 r 3 

A. < 

|^ lo S3 ( 1o S 3 4 ) 

Ị B -Ịiog^Oogs 2 )! 

c l 

lo S3 ( lo S 4 3 )j 

D - | lo S4 ( lo S 3 4 )| 


Gỉảừ 

Giải theo tư duy tự luận: 
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3 4 ~ = 4 3 * <=> log 3 3 ịX = log 3 4 3 * 

o4*=3'log 3 4 

^log 4 |^ = log 4 (log 3 4) 

° = log 4 l0 ^ 4 ) = log, (log 3 4) 

log 4 

Giải bằng Casio - vinacal: 

Đối với những bài đã có nghiệm thì nên nhập biểu thức và dùng 
ICALCl để thử đáp án, không dùng |SHIFT| ICALCl để giải vì quá lâu. 

Tuy nhiên đối với logarit thì khi bấm ICALCl thì chỉ có log. Cho nên 
hãy gắn các nghiệm cho A, B, c, D rồi hãy thử nghiệm nhé. 

Ví dụ 4: 

Cho phuong trình X 3 .3 x +27x = x.3 x+1 +9x 3 . Tính tổng các 
nghiệm của phuong trình 

A.2 B.l C.3 D. 4 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

X 3 .3 X +27x = x.3 x+1 + 9x 3 

«x 3 .(3 x -9) + 3x( 9-3 x ) = 0 
«(x 3 -3x).(3 x -9) = 0 

X = 0 


<=> 


X 3 - 3x = 0 
3 X - 9 = 0 


X = \Ỉ3 

X = -\Ỉ3 
X = 2 


Tổng các nghiệm của phuong trình là 2. 
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Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Nhập X 3 .3 x +27X-X.3 x+1 +9X 3 =0. Ấn fsHĨFTÌÍCÃLCÍ 



được nghiệm x-0. Ấn (3) và nhập như sau: 

(x 3 .3 X + 27 X - X.3 x+1 + 9X 3 ): X = 0 

Tiếp tục quá trình trên. 


H Math Ạ 

(X 3 ><3 k + 27_X-X><3!> Ans+A 
Xv r 1-732050808 
L-R= Ũ 


HỉLthTA 


1■732Ũ5Ũ8Ũ3 


Nghiệm xấu nên lưu nghiệm này cho A. 

Tiếp tục (x 3 .3 x +27X-X.3 x+1 +9X 3 ): X: (X- A) = 0 


0 Mãth Ạ 

(X 3 ><3 k + 27X-X><3!> Ans^B 
XV 1.732050808 
L-R= 0 


HỉLth Ả 


1■732050303 


Tiếp tục (x 3 ,3 X + 27X - X.3 x+1 +9X 3 ): X : (x - à) : (x - B) = 0 



Nghiệm đẹp nên không lưu nhé 


13 

CatVt Solve 


Hs.th 


ZftCl iCancel 
3 c >3 ĩ Goto 
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Vậy đã hết nghiệm. PT đã cho 
có 4 nghiệm. Bây giờ tính tổng. 

0 + A + B + 2 = 2 


2+A+B+O 


Hith Ả 


Ví dụ 5: 

Phương trình log^ x + (x-4) log 2 x-x + 3 = 0 có bao nhiêu 
nghiệm? 

A. 2 B.l C.3 D. 4 

Giải: 

Tương tự như cách giải các bài trên. Dùng |SHIFT| ICALCl đê giải. 


Ví dụ 6: 

Giải bất phương trình log 1 1 

2 

A. x> 2 B. x<2 

(4*+4) 

< 

Ị>log 1 (2 2l+1 -3.2 I ) 

2 

T > 2 

D. -1<X<2 

X < 1 


Gịảỵ 

Giải theo tư duy tự luận: 
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log,(4'+4)>logj(2 2 “'-3.2') 

2 2 


«• 4" + 4 < 2 2 * +1 - 3.2" «. (2" ) 2 + 4 < 2 ( 2 " ) 2 - 3.2" 


<»0< 



-3.2 x -4<=> 


2 " >4(n) 
2 " < -!(/) 


<íí> X > 2 


Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Đầu tiên thử với X > 2 , chọn X = 100 . 

Nhập biểu thức log 1 ( 4 " +4)-logj (2 2 " +1 -3.2") 

2 2 

0 Hath Á 

log_i t4 ft +4J-l092 

2 2 

L__u 

Loại B, D. 

Cho X = -100 

ã Hãth 

Math ERROR 

iCancel 

LHLIlIì Goto _ 

Loại c. Vậy đáp án A. 


Bài tâp vân dung 


Câu 1. SỐ nghiệm của phương trình 2" 2 ".3" = ^ là: 

A. 2 B. Vô nghiệm c. 1 D. 3 

Câu 2. Giải phương trình 2" 2 -" +8 = 4 1 - 3 ". 


~x = —2 

B. 

~x = —2 

c. 

[x = 2 _ 



D. 

X = 3 


X = — 3 


X = —3 


Câu 3. SỐ nghiệm của phương trình 


Đoàn Văn Bộ - Huỳnh Anh Kiệt - 0963196568 - Tài liệu ôn thi THPT QG 

Trang 98 
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ry 2x+l Ij3—2x ^ 

log 3 (4x 2 -4x + 4) 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 

Câu 4. Tổng các nghiệm của phương trình 27 x + 2 = 3\jỹ^ -2 . 

A. 0 B. 1 c. 4 D. 3 

Câu 5. SỐ nghiệm của phương trình81* 2 - 3 ,A ' +I)i + 3 2 * +3 = 3 3 " 2+2 . 

A. 0 B. 1 c. 4 D. 3 

Câu 6. Tích các nghiệm của phương trình 

2 log 2 X = log 3 X log 3 Ịa/2x + 1 -1 j 

A. 8 B. 1 C.4 D. 2 

Câu 7. Tính tổng các nghiệm của phương trình 

log 2 x + log 3 ^ = l 

a“ cf D.4 

9 9 9 

Câu 8. Tính tổng bình phương các nghiệm của phương trình 
log 3 ^. log 2 X - log 3 = I + log 2 Vx 

A. 5 B. ậậ G A D. 

32 64 64 

Câu 9. Cho phương trình 

log 4 (x-Vx 2 -l].log 5 (x + Vx 2 -l) = log 20 Ịx-Vx 2 -lỊ 

Giải phương trình trên trên tập số thực thì phương trình có bao 
nhiêu nghiệm? 

A. 0 B. 1 C.2 D. 3 

Câu 9. Cho phương trình 

log 3 (x - Vx 2 -1Ị.log 5 (x + Vx 2 -1) = log 13 Ịx - Vx 2 -1Ị 
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Giải phương trình trên trên tập số thực thì phương trình có bao 
nhiêu nghiệm? 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 

Câu 10. Cho phương trình 



SỐ nghiệm của phương trình đã cho là: 

A. 4 B. 1 c 2 D. 3 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

A 

B 

B 

A 

c 

c 

c 

D 

c 

c 

c 
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LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA -10 - ĩĩ -12 - LT THPT QG - DVBO 

CHUYÊN ĐỀ 5: KHẢO SÁT HÀM SỐ - MỘT SÔ VAN ĐÊ LIÊN 

QUAN 

Kĩ thuât ĩ: Tính Đạo hàm bằng Casio - vinacal 

Quy trình bấm máy: 

Bước ĩ: Ấn [shìft| [Ịp] 

Bước 2; Nhập biểu thức -?L(fịx)) và ẩn [=1 ■ 

ảx v v 


Một sô'ví dụ minh họa 


Ví dụ 1: 

Cho hàm số y = 
A. -1 


2x +1 


X — 1 

B. 0 


Tính đạo hàm tại X = 0 . 


Nhập biểu thức 


d ( 2x + 1 a 


dx 


X — 1 


Jx =0 


c. 3 

Giải 

D. -3 


-â-[ 

E Mìth Á 

-0 


, tf-l Jlz=ũ 

-3 


Ví dụ 2: 

Cho hàm số /(x) = .Tính /'(-2). 

Vx 2 +5 

A. 1 B. ị c. 3 D. -3 

3 


Giải 


..d 

Nhập vào máy tính — 


x + 2 "Ị _ 1 

\fx^+5 ; x= _2 3 
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Bài tôg vân dung 


Câu 1. Cho hàm số y - X 3 + 4x 2 - 8x +1. Tính y' ( 5 ). 

A. 102 B. 107 c. 100 D. 101 

ỵ 2 — 4x + 3 

Câu 2. Cho hàm số y =-—r—. Tính y'(4). 

JC — I - Ầ- 

A. A B. 1 c. 5- D. 

11 3 8 12 

Đáp án: Câu 1 B, câu 2 D 

Kĩ tkuât 2; Kĩ thuật giải nhanh và tư duy Casio - vinacal trong 
bài toán đông biến, nghịch biến. 

Môt số ví đu minh hoa 


Ví dụ 1: 

, x 2 -2x-5 


Hàm sô y - 

x-2 

đồng biến trên 

A. (-00; 0 ) và ( 3 ;+co) 

B. R 

c. (0;2) và (2; 4) 

D. (-00; 2 ) và (2 ;+od) 


Giải 


Cách 1: Sử dụng Casio - vinacal để tìm đạo hàm y'. 

T _ .. x 2 -2x-5 ,_ ,_ax 2 +bx + c 

Đạo hàm y = -— — có dạng y = — --7—. 

x-2 ' (x-2) 

Như vậy mục tiêu bây giờ là tìm hệ số a, b, c. 


Nhập — 
dx 


X 2 — 2x — 5 

x-2 

V Jx =100 


:(x-lý và ICALCl x = 100. 
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Kĩ thuật và sai lầm khi dùng máy tính bỏ túi 


DVBO-HAK 



Matlì Ểk 

d f K 2 -2K-5l 

1 1 t 

ứx L X-2 J 



9609 


được 9609 và phân tích được 100 2 -4.100 +9 

— 4x + 9 

Vậy được X 2 -4x + 9 và y' = —-— ' > 0. 

(x-l) 

Cách 2: Sử dụng Casio - vinacal trục tiếp thử các đáp án. 
Đầu tiên, loại ngay đáp án B. 


Nhập -ị- 
dx 


^ X 2 -2x-5 


X-2 

ícÃĩcl X = 1 
Loại A 


ícÃĩcl X = —1 
Loại A 


Jx=X 



ở hai ví dụ trên, xét bài toán không chứa tham số m. Vậy nếu bài 
toán chứa tham số m thì sao? Nghĩa là những bài toán "Tìm tất cả 
các giá trị của tham số m để hàm số nghịch biến trên khoảng nào 
đó". 

Với máy tính Casio - vinacal lại cho có thể tính giá trị của biểu 
thức nhiều biến bằng chức năng ICALCl và chức năng này lại có thê hỗ 
trợ cho chức năng tính đạo hàm tại điểm. Do đó, sẽ giải quyết các 
bài toán có chứa tham số m như sau: 

Bước 1: Nhập hàm số chứa tham số m vào máy tính sau khi đã 
bật chức năng đạo hàm. 
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Bước 2: Với biến X gán cho X, tham số đi kèm gán cho Y và vói 

giá trị điểm x 0 cũng gán cho X như biến X. 

Bước 3: Gán giá trị. 

Bước 3.1 (Gán giá trị cho bỉêh X): gắn bất kì một điểm x 0 nào 
đó trong tập xác định cho trước. 

Bước 3.2 (Gán giá trị cho biên Y (tham số)): Chúng quan sát 
các đáp án để gán các giá trị cụ thê vào biến y. Các giá trị gán phải 
làm sao có thể loại hoặc nhận các đáp án nào đó nhanh nhất? Nhanh 
hay chậm tùy thuộc vào mỗi người. 


Ví dụ 2: 

Vói giá trị 

nào của tham số m thì hàm số 

y = x 3 +3mx 2 - 

4mx + 4 đồng biến trên M ? 

* „ 4 

4 

A. 0 < m < — 

B. < m < 0 

3 

3 

c. 0 < m < — 

D. < m < 0 

4 

4 


Giai 

Tập xác định D = K. 

Nhập biểu thức —( X 3 + 3YX 2 -4YX + 4) 

dx y '*=x 

Chú ý, các đáp án đề có m = 0 nên hiển nhiên sẽ không gán 
m = Y - 0 . 

Hai đáp án A và c có chiều như nhau, B và D cũng vậy. 

Vậy gán m = Y = Y X - 0 thì được kết quả < 0 , loại A, c. 

0 Mãth A 

^(X 3 +3YX £ -4YX-> 

__ 
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Gán m = Y = - ^, 


Ví dụ 3: 

ĨTLX — Tĩí~\~ 2 

Với giá trị nào của tham số m thì hàm số y =---nghịch 

x + m 

biến trên từng khoảng xác định? 

A. -2 < m < 1 B. -2 < m < 1 

c. 0 < m < 1 D. Đáp án khác 

Giai 


thì được > 0, loại D. 


13 Mĩth A 

^(X 3 +3YÍ< £ -4YÍ<> 
5.333333333 


Tập xác định D = M \ |-m|. 


Nhập biểu thức 




mX- m +2 

x + m 


Gán X = 0, không gán y = 0 vì X -tĩl nên X ^ —y (hoặc những 
giá trị X, y tưong ứng). 

Gán y = -2, được kết quả > 0, loại B. 



-â-1 

da: 1 


Hath À 

1 v:= 

0 

Gán y = -2 , được kết quả = 0 . Loại c. 


-â-1 

dx 1 

(W) 

Hath À 

0 


Gán y = -1, được kết quả. Vậy đáp án A. 
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Kĩ thuật và sai lầm khi dùng máy tính bỏ túi 


DVBO-HAK 



H 

Ms.th A 

—í 

' YK-Y+2'i 

1 

dxl 

V K+Y ) 

1 v= 

-2 


Ví dụ 4: 

Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số y '■ 


X 2 - mx -1 
1-x 


nghịch biến trên từng khoảng xác định? 

A. m<0 B. m = 0 c. m>0 D. raeM 


Giai 


Tập xác định D = M \ Ịl| 


Nhập biểu thức 


dx 


f X 2 -YX-1 

1-x 


V - -- J X=x 

Gán x = 0. 

Gán Y - 0, nếu kết quả < 0 thì chỉ B hoặc D đúng, nếu kết quả 
ngược lại thì A đúng. 



Gán y = 1, nếu kết quả < 0 thì c đúng, ngược lại thì B đúng 


0 

Math Ả 

d f K^-YK-IÌ 

1 

dxl 1-K ) 



-2 


Vậy đáp án c. 
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Bài tôg vân dung 


Câu 1. Hàm số y = 2- X 4 


- 2x 2 + 12x -1 nghịch biến trên những 


khoảng nào sau đây? 
A. (-00; -2) 

c. (-00; -2) và (2; 3) 


B. (2;3) 

D. (-2; 2) và (3;+oo) 


Câu 2. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số y = mJ + ^ ngịch 

x-m 

biến trên từng khoảng xác định? 

A. m > 1 B. m < -1 c. -1 < m <1 D. m = ±1 

Câu 3. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số 

y = ~~ x?> -(ra-l)x 2 +(m-2)x + ^ đồng biến trên [2;+oo)? 

A. m>0 B. m>0 c. ra>8 D. m<-2 

Câu 4. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số y = (ra - x) X 2 - m 

đồng biến trên (l;2) ? 

A. m>3 B. m<3 c. 1 <m<3 D. m<3 

Câu 5. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số 

x 3 ' 

y = --- + (a-l)x 2 +(a + 3)x-4: đồng biến trên (0;3)? 


3 

A. a >-3 


c „ ^ 12 J-J 12 

c. ữ > ^— u. a < — 


B. a < -3 

7 " 7 

Câu 6. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số 
y = x 3 -3(2ra + l)x 2 +(l2m + 5)x + 2 đồng biến trên (2;+co)? 


1 _ 1 

A. — 7 = < m < —Ị= 

V 6 v6 


1 

B. m<—7= 

Vó 


c. OT > -3- 

12 


D. < -3- 

12 
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Câu 7. Với giá trị nào của tham số m thì hàm số y = 


X' 2 -4x 

2Íx + m) 


đồng 


biến trên [l;+coj ? 

A. me(-l;4]\{l} 

c. me(l;4]\{2} 


B .me 


D .me 


-;1 


\{ 0 } 




Câu 8. Hàm số y = 3x 2 - 8x 3 nghịch biến trên những khoảng 


A. 


c. 


ỉ 1 ^ 

0; ĩ 

í 


1 

— ;+00 
4 


B. (-oo;0) 

D. (-00; o) và 


— ;+00 
4 


Câu 9. Vói giá trị nào của tham số rn thì hàm số y 
đồng biến trên từng khoảng xác định? 


mx 2 +6x-2 

X +2 


A. m>0 


B. 0 < m < — c. 0 < < — 


n _7 

D. 

2 


2 2 
Câu 10. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số 

y = -X 3 + 3x 2 + 3mx -1 nghịch biến trên (ũ; +co) ? 

A. m<-l B. m<-l c. m>l D. m>l 

Câu 11. Vói giá trị nào của tham số m thì hàm số 

y = ^-x 3 -2(m + l)x 2 -(2m + l)x + m nghịch biến trên (l;2)? 

3 


A. 


m<~— 

3 

1 

m>~— 

2 


B. m > 
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c. m> — — 
3 


T~) 2 1 

ư. —— < m < —_ 


ffix — 8 

Câu 12. Với giá trị nào của tham số ra thì hàm số y = ——— đồng 


x-2 ra 


biến trên khoảng (l;2) ? 
A. -2<m<2 


c. -2 < m < — 
2 


B. —2 < ra < — 
2 

D. -2 < ra < 2 


Câu 13. Vói giá trị nào của tham số ra thì hàm số 
(ra + l)x + 2ra + 2 

y - - - - nghịch biến trên khoảng í-1; +00 J ? 


x + m 
A. ra<l 


B. ra>2 


c. 


ra < 1 
ra > 2 


D. 1 < ra < 2 


Câu 14. Vói giá trị nào của tham số ra thì hàm số 
y = X 4 - 2mx 2 - 3ra +1 đồng biến trên khoảng (l; 2) ? 

A. ra<l B. l<ra<4 c. ra<4 D. ra>4 


Đáp án 


1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

c 

c 

B 

D 

c 

D 

A 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

D 

B 

A 

B 

A 

D 

A 
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Kĩ Ịhuât 3: Kĩ thuật giải nhanh và tư duy Casio - vinacal trong 

bài toán tìm điều kiện của tham sô dể hàm sô đạt cực trị tại x 0 

Môt sô'ví du minh hoa 

Ví dụ 1: 

1 

Hàm SỐ y = ^ X 3 - mx 2 + [ m 2 - 4 i X + 5 đạt cực tiểu tại điểm 
3 

X — —1 khi và chỉ khi 

A. m = -3 B. m = -1 c. m = 0 D. m = l 

Giải 

Cách 1: Xác định biểu thức y'(-l) • 

Nhập ^X 3 -YX 2 +(y 2 -4)x + 5Ì và ÍCÃLCÍ Y = 100 . 

dx y 3 J x __ị 


0 Hath Ả 

^(ặí< 3 -yỉì 2 + Cy 2 > 

10197 


thu được kết quả 10197 = 10000 +197 = 100 2 + 2.100 -3. 
Tương ứng với m 2 + 2m - 3. 

TYI — 1 

Như vậy có y'(-l) = m 2 +2m-3 = 0 ■ 


<=> 


m ■■ 


Kiểm tra điều kiện đủ: y' = x 2 - 2mx + m 2 -4 
Nhập Ạ(x 2 -2YX + Y 2 -4) . 

ICALCl Y = 1 được Y"(-l) = -4 < 0 . Suy ra loại m = 1 . 
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ICALCl Y = -3 được Y"(-l) = 4 > 0. Suy ra nhận m = 1. 

0 Mãth A 

£(X 2 -2YX+Y 2 -4l> 

__i 

Cấch2: có ý = x 2 -2mx + m 2 -ị. 

Nhập biểu thức X 2 - 2YX + Y 2 - 4 

ICALCl X = -1, Y = -3 (Y lần lượt là các đáp án) thấy biểu thức thấy 
cái nào khác 0 thì loại. Tiếp theo sử dụng điều kiện đủ để lại những 
đáp án còn lại. 


Bài vân dung 

Câu 1. Tìm tham số m để hàm số y = x 3 - 3 mx 2 + 3(2m + l)x-2 đạt 
cực đại tại X = —1. 

A. m = — B. m = -— c. m = l D. m = -l 


Câu 2. Tìm tham số m để hàm số y = X 3 - rax 2 + 


' 2^ 

m- — 


x + 5 đạt 


cực trị tại X = 1. 
A. m = l 


o _3 

o. m = — 


r __ 7 

A— m = — 


Tì _ 4 

Ư. m = — 


Câu 3. Tìm m để hàm số 1/ : 


X 2 + mx +1 


A. m = -3 


B. m = -1 


x + m 


c. 


đạt cực đại tại X = 2. 


m : 
m : 


-1 

-3 


D. 


m = 1 
m = 3 


Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

B 

C 

A 
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Kĩ thuât 4; Viết phương trình đường thẳng đi qua hai điểm 
cực trị của đô thị hàm sô bậc ba 

Môt sốv£ du minh hoa 

Ví dụ 1: 

Viết phương trình đường thẳng đi qua hai điểm của đồ thị 
hàm SỐ y = X 3 + 3x 2 -5x + 1. 


Giải 


Áp dụng công thức giải nhanh: 

lí y'y") 
y = — y-TT- 
* 9aự 18a 

Đặt R(x) = 9ay-^,A = T(0),B = T(ĩ)-T(0) 


Và chỉ cần tìm A,B là xong. 
Bây giờ vào bài trên. 
y' = 3x 2 +6x-5,y" = 6x+6. 


Khi đó, có 

Đặt R{x) = 9(x 3 +3x 2 -5x + l)-^3x 2 +6 x-5^(3x + 3). 

IcalcI X = 0, được R(0) = 24. 

Tiếp tục lấy T (x) -24 và ICALCl X = 1 được T (l) -24 = -48. 


1 / 

Do đó phương trinh đi qua hai điểm cực trị là y = ẹ(-48x + 26) 
16 8 

Hay y = —— X + —. 

3 3 
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Ví dụ 2: 

Tìm tham số m để đường thẳng d: y = ax + m đi qua gốc o và 
vuông góc với đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị 
hàm SỐ y = x 3 -2x 2 -5x + l. 

A. m = l B. m = 2 c. m = -l D. m = 0 

Giải: 

Từ ví dụ 1, tìm nhanh được đường thẳng đi qua hai điểm cực trị 

__ 38 1 

như sau: y = —— X - —. 

9 9 

Vì d vuông góc với đường thẳng đi qua hai điểm cực trị nên d có 

dạng y = -^-x + m. 

38 

Mặt khác đi qua o nên m = 0. 

Ví dụ 3: 

Cho hàm số y = X 3 + 3 mx 2 - 5mx + m 2 - m - 1. Phương trình 
đường thẳng đi qua hai điểm cực trị là: 

. 18m 2 +30m 24m 2 -9m-9 

A. y = -——-X H-——- 

9 9 

„ 18m 2 +30m 24m 2 -9m-9 

B. y = ---X--——- 

9 9 

„ 24m 2 -9m-9 18m 2 +30m 

c. y = -——-X-—- 

v 9 9 

24m 2 -9m-9 _ , 18m 2 +30m 

D. y = -—-X H--- 

9 9 

Giải 

có y' = 3x 2 +6mx-5 và y" = 6x+6m. 
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R(x) = 9 ( x 3 +3 mx 2 -5mx + m 2 —m— l) — (3x 2 +6mx — 5)(3x + 3ra) 

Nhập vào máy tính 

9 (x 3 + 3YX 2 - 5YX + Y 2 - Y -1) - (3X 2 + 6YX - 5 ) (3X + 3Y) 

ÍCÃLCÌ X = 0; Y = 100 được R(0) = 239091 = 24ra 2 -9ra-9 
tiếp tục lấy T(x)-T( 0 ) và ICALCl X = 1;Y = 100 được 
R(l)- R(o) = -1830000 = -18ra 2 -30 m 
Vậy phương trình đi qua hai điểm cực trị là: 

y = ^Ị(-18ra 2 -30ra)x + 24ra 2 -9m-9j 


Bài tâp vân dung 

Câu 1 . Phương trình nào sau đây là phương trình tiếp tuyến đi 
qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số y = X 3 - 4x 2 - X + 1 . 

5 


. 38,. , 5 

y 9 9 

n 5 38 

ư 9 9 


« „_38 v 
B. y = — X- 

9 9 

^ 5 38 

D. y = —x~ — 
* 9 9 


Câu 2. Đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 

14 . 10 

—— X H—— 

3 3 


y = x 3 +3wx 2 -^3m 2 +ljx + w 2 +1 có phương trình y = -^x+^ 


khi và chỉ khi 

A. m = 2 B. m = l c. m = -l D. m = 0 

Câu 3. Đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 
y = x 3 +3mx 2 -(3m + l)x + m 2 +1 đi qua M(0;l) khi và chỉ khi 


A. 


ra = 0 


ra = —— 
6 


B. 


ra = 0 
1 

ra = — 


c. m = -- 


D. ra = 0 
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Câu 4. Tìm tham số m để đồ thị hàm số y = x 3 - 3x 2 - mx + 2 có 
hai điểm cực trị AvằB sao cho đường thẳng AB song song với đường 
thẳng d:y = -4x+ 1. 

A. m = -1 B. m = 2 c. m-3 D. m = 0 

Câu 5. Cho hàm số y = 2x 3 +—3mx 2 + 3(m 2 -l\x-m 3 có đồ thị 

(c) . Vói giá trị nào của tham số m thì đồ thị (c) có hai điểm cực trị 
sao cho ba điểm A, B, c (0;-2) thẳng hàng? 

A. m = -2 B. m-2 c. m-A D. m--A 

Câu 6. Cho hàm số y = X 3 - 3 mx 2 + 2 có đồ thị (c ). Với giá trị nào 
của tham số m thì đồ thị (c) có hai điểm cực trị sao cho đưòng thẳng 
đi qua hai điểm cực trị đi qua điểm z(l;0) 

A. m = ±2 B. m = ±l c. m = ±3 D. m = 4 

Câu 7. Tìm tham số m để đồ thị hàm số y = X 3 + mx 2 +7x + 3 có 
hai điểm cực trị A và B sao cho đường thẳng AB vuông góc vói 

3 

đường thẳng d:y = Ỹ^X + 2017. 

A. m = -6 B. m = ±6 c. m = 3 D. m = 0 


Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

Câu 5 

Câu 6 

Câu 7 

A 

B 

A 

c 

B 

B 

B 
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Kĩ thuât 5: Bài toán liên quan tới tiệm cận 

I. Tóm tắt lí thuyết 

1. Tiệm cận đứng 

Đường thẳng x = x ữ được gọi là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
1 / = f(x) nếu thỏa mãn một trong các điều kiện sau: 

limy = +CO; lim 1 / = -co; limy = + 00 ; limy = -00 

X—>Xq X->X(J X->Xq X->Xq 

2. Tiệm cận ngang 

Đường thẳng y = y 0 được gọi là tiệm cận ngang của đồ thị hàm 
SỐ y = /(x) nếu thỏa mãn một trong các điều kiện sau: 

limy = y 0 ; lịmy = y 0 

X—M-OO X —^—GO 

3 rfi • _ _ • /V _ 

. Tiệm cận xiên 

Đường thẳng y = ax + b được gọi là tiệm cận xiên của đồ thị hàm 
số y = /(*) nếu thỏa mãn một trong các điều kiện sau: 

ỉ i ỉsW x )"( ax+ỉ7 )] =0; ỉịs [/( x )-( ax+ỉ7 )] =0 

Cách xác định: a = lim — - ;b = lim r f(x)-ax 1 hoặc 

X—>+G 0 ỵ X —^+G 0 L V / J 

f(x ) r , V -| 

a - lim L ;b = lim \f(x)-ax ■ Khi a = 0 thì có tiệm cận 
ngang. 

C/ìM ýi Đồ thị hàm sốbậc ba, trùng phương không có tiệm cận; đô thị 
hàm sô'bậc nhất trên bậc nhất chỉ có tiệm cận đứng và tiệm cận ngang; đô 
thị hàm sô'bậc hai trên bậc nhất chỉ có tiệm cận đứng và tiệm cận xiên... 

II. ứng dụng kĩ thuật Casio tìm giới hạn để tìm tiện cận 

Vói máy tính Vinacal 570 ES Plus, có chức năng tính giói hạn hàm 
số tại một điểm nên rất dễ dàng kiểm tra xem một đường thẳng X-ũ 
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nào đó có phải là tiệm cận đứng của hàm số hay không? Còn máy 
tính fx 570 VN Plus thì không có chức năng này nên sẽ tính theo giói 
hạn hàm số theo cách khác. 

Ví dụ 1: Trích đê thi minh họa THPT QG 2017 lân 2 
Tìm tất cả các tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 

_ 2x-l-V* 2 + X + 3 
^ x 2 -5x + 6 

A. X = -3 và X = -2 B. X = -3 

c. X = 3 D. X = 2 và X = 3 


Giải: 


Đường tiệm cận đứng X = ũ thường tại giá trị đó làm cho mẫu 
không xác định và khi tính giói hạn thì tiến ra vô cùng. 

X = 2 
X = 3 

Giải theo tư duy tự luận: 

2x-1 -Vx 2 +X + 3 (2x-1) 2 -(x 2 + X + 3) 


có X 2 — 5x + 6 = 0 <=> 


(x - 2)(x - 3)(2x -1 + ■'/x 2 + X + 3) 

3x 2 - 5x - 2 _ (3x + l)(x - 2) 

(x - 2)(x - 3)(2x -1 + 4x 2 + X + 3) (x - 2)(x - 3)(2x -1 + Vx 2 +X + 3) 


X -5x + 6 

,1 


có 


lim y = lim y = lim y = lim 

í->2 + 7 -*r X-Ĩ2 J X-Ĩ2 


(3x + l)(x-2) 

(x-2)(x-3)(2x-1 + V?7^) 



6 


Suy ra X = 2 không phải tiệm cận đứng. 

Lại có lim y = + 00 ; lim y = -co. Suy ra X = 3 là tiệm cận đứng. 

X —>3 X —>3 
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Giải bằng Casio - vinacaỉ 

Xem các đáp án thì loại đáp án A và B. Bây giờ dùng máy tính 
để kiểm tra đáp án. 

4- Dùng máy tính vinacal 570 ES Plus: Dùng chức năng tính 
giới hạn của máy tính 
Bước 1: Bấm |SHIFT| nn Ị~5~l 
Bước 2: Nhập hàm số vào và giá 

trị^ tiên tới giá trị5=1 im eĨMinMa* 
Bước 3: Bấm (=]. 

Nếu kết quả ra một giá trị nào đó 


hữu hạn thì X = ữ không phải là tiệm cận đứng. Ngược lại nếu kết 
quả ra Math Error thì X — ũ là tiệm cận đứng. 

Thử đáp án X = 2, có kết quả như hình vẽ 


, 1-^2+X+3 

rt 2 -5K+6 


)l 


Math ả 


X-íE 



0 Math ẩ 

lim 


K 2 -5K+6 

-1.166666667 


Vậy X = 2 không là tiệm cận đứng. 

Thử đáp án X - 3, có kết quả như hình vẽ 


Ĩ. 2 - 5 X+Ẽ 


)| 


Maih Ẩ 


Math 




Math ERRŨR 

CRCD :Cancel 
í 41 í ► J:Goto 


Vậy X - 3 là tiệm cận đứng. 

4- Dùng máy tính fx 570 VN Plus 
Bước 1: Nhập biểu thức vào màn hình 

m GD ỊgHÃlÌXl B00|)B 
m Í^I m íãephãi m m f3i ÍÃLPHÃI 
mí^RrsimmRrẽi 


CMP LX H _H:-.th 

2K-l-^^+X+3 

K2_5H+ei 
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Bước 2: Kiểm tra xem X — 2, bắt đầu tính giới hạn của hàm số tại 
điểm X -2. 

CALC tại X = 1,999999 : ÍCÃĨcl m 0H]|!]|!]|!]|!](!]ỊD 
có kết quả không vô cùng.Vậy X = 2 không là tiệm cận đứng 
Vậy đáp án D. Các bạn kiểm tra x-3 có phải là tiệm cận đứng 
không để thành thạo dạng tính giới hạn. 

Ví dụ 2: 

,. A __, av ux _ X 3x + l + sin5x 

Tìm tiệm cận ngang của đo thị hàm so y = — , - 

yjx 2 - 9-4 

A. y = 3 và y = -3 B. Ị/= 3 

c. y = —3 D. Không tồn tại 


Giải: 


kiểm tra có tồn tại tiệm cận ngang hay không bằng cách tính giói 
hạn của hàm số khi X tiến ra cộng trừ vô cùng. 

Giải theo tư duy tự luận: 


.. .. 3x + l + sin5x .. 

lim y = lim — , -= lim 

x-»±oo u X->±00 /^,2 _ ọ _^ x-»±oo 


X 


3 + - + 

X 


1 sin 5x 



( 

h-ị 

4 N 


ịxị 


— 



Ạ 

X 

xj 



lim y = ±3 

X—»±00 


Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Chúng sẽ tính giá trị biểu thức tại X = ±10 6 thay cho ± 00 . 
Bước 1: Nhập biểu thức vào màn hình máy tính. 

Bước 2: Dùng chức năng ICALCl tính giá trị biểu thức tại X = ±10 6 


CMPLX s 

3K+l+Sin(5KJ 


Hs.th A 


CMPLH Q 

3K+l+sinC5K) 


Mỉ.th A 


■1x2-9 -4 

3.ŨŨŨŨ12Ũ24 


■ỉĩễ -9 -4 

-3.ŨŨŨŨ1ŨŨ24 


Vậy đáp án A. 
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Ví dụ 3: 

rYA 4-U- Ui™ - X + Vx^Tx+ĩ , , ~ 

Đo thị hàm so y =--—-- có bao nhiêu tiện cận? 

X -1 

A. 2 B. 3 c. 4 D. 1 

Giải: 


Giải theo tư duy tự luận: 

có lim y = +oo ; lim y = -00 . Suy ra X = 1 là tiệm cận đứng. 

X—>1 + 


X->1“ 


1 . _ 1 . X + V* 2 +X + 1 

lim y = lim-—— -= lim 

X —»+00 X —»+00 - 'Y £—»+00 

Suy ra y = 2 là tiệm cận ngang. 


,. ,. x + 4x 2 + X + 1 ,. 

lim y = lim-—— -= lim 

X—»-00 u X-»-00 ỵ — 'Y X —»—co 


1+ r + l + ị 

\ X X 


J_ _. 


Vk 

V 


1 -K + Ặ 

\ X X 


Vh 


= 0 


Suy ra y = 0 là tiệm cận ngang. 


ĐỒ thị hàm số không có tiệm cận xiên. 
Giải bằng Casio - vinacal: 


Tìm tiện cận đứng: Kiểm tra xem x — 1 có là tiệm cận đứng 
không? 


Vậy x — 1 là tiệm cận đứng. 

Tìm tiện cận ngang: 


CMPLX 

íí+'/?í^+íí+r 


Hĩth Á 


* 27320509.94 


CMPLK 0 MỉLth À 

CMPLX 0 MỉLth À 

K+^+K+i 

* 1 2.ŨŨŨŨŨ25 

-■■-1 

0*0’ũ” 
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Vậy y = 2;y = 0 là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số. 

Tìm tiệm cận xiên: 


Nhập biểu thức — và cho X = ±10 6 

X 


CMPLK s MỉLth Ả 

CMPLX s MỉLth À 

K ++K+ 1 

MK-1I 

0°0 , Ũ” 

K ++K+ 1 

KÍK-1) 

o o o , o.o^ , 


Suy ra a — 0. Vậy không có tiệm cận xiên. 
Chọn đáp án B. 


II. Bài tập vận dụng 


Câu 1. Cho hàm số y : 


2x 2 +3x-4 


x 2 -l 


. Tiệm cận ngang của đồ thị 


hàm số là: 

A. y = -1 


B. y = 2 


c. X — ±1 


D. y = l 


Câu 2. ĐỒ thị hàm số 


y 


3x 
x + 2 


có mấy đường tiệm cận? 


A. 0 B. 1 c. 2 

Câu 3. SỐ tiệm cận ngang của đồ thị hàm số y = 


D. 3 

X +1 


Vx 2 +6 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 


Câu 4. Cho hàm số 


y 


ax + l 
x + d 


đi qua điểm M(2;5) và có đường 


tiệm cận đứng là đường thẳng X = 1. Tính tổng a + d. 

A. 8 B. 1 c. 7 D. 3 

-2x 2 -1 


Câu 5. Sô tiệm cận ngang của đô thị hàm sô y = 

A.o B. 1 c. 2 D. 3 


x 2 +9x+14 
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Ị 2 - 

Câu 6. Cho hàm số y = - + * + . Đồ thị hàm số có bao nhiêu 

x-2 

tiệm cận đứng và tiệm cận ngang? 

A.o B.l C.2 D. 3 

Câu 7. Cho hàm số V = ■ Đồ thị hàm số có bao nhiêu 

X 2 - 4|.y 5 

tiệm cận đứng? 

A. 0 B. 1 c. 2 D. 4 


Câu 8. Cho hàm số y = —-— -—. Tổng số tiệm cận đứng và 

X-4x-5 

ngang của đồ thị hàm số: 

A. 3 B. 1 c. 2 D. 4 


Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

Câu 5 

Câu 6 

Câu 7 

Câu 8 

B 

C 

C 

B 

B 

D 

C 

A 
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Kĩ thuât 6: Kĩ thuật giải nhanh bài bài toán tìm giá trị lớn nhất 

- nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [«;&] 

Kiến thức Toán học: Hàm /(x) liên tục trên [a;&] và có đạo 
hàm trong 

1. Giải/'(x) = 0 để tìm các nghiệm X Ị ,X 2 ,...,X n thuộc 

2. Tính f(a);f(x 1 );...;f(x n );f(b). 

3. SỐ lón nhất trong các số trên là GTLN (max) trên [a; b]. Số 
nhỏ nhất trong các số trên là GTNN (min) trên [a;&]. 

Dùng máy tính : sẽ sử dụng tính năng bảng giá trị BLE của máy 
tính để nghiên cứu nhanh dáng điệu của đồ thị trên đoạn [fl; b~ị. 

Từ đó, chọn giá trị thích hợp. 

Phương pháp giải ; (CASIO fx 570 VN Plus, Vinacal 570 ES 
Plus): 

1. Nhấn §001 (TỊ 

2. /(x) = . Nhập hàm số vào. 

3. Srt ? Nhập giá trị a 

4. End ? Nhập giá trị b 

5. Step? Nhập giá trị: 0,1; 0,2; 0,5 hoặc 1 (tùy vào đoạn [ a;b ] 

Máy tính sẽ tính bảng giá trị. ghi nhanh giá trị đầu tiên, ghi nhận 
giá trị F(X) tăng hay giảm đến bao nhiêu cho đến F(X) cuối cùng. Từ 
đó có nhanh kết quả. 


Môt sô'ví du vân dung 
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Ví dụ 1: Đê minh họa THPT QG 2017 lần 1 

' „ X 2 +3 ^ r 1 

Giá trị nhỏ nhất của hàm sô y =-— trên đoạn 2; 4 là: 

x-1 ■ L J 


A. 6 B. -2 


c. -3 



Giải: 


Giải theo tư duy tự luận 
có D = R\{1}. 


y' = 


x 2 -2x-3 , x-3e[2;4] 

-7-7 ;y = 0 <fc> _ v_ 

(x-1) [x = -1ể[2;4] 


1/(2) = 7; 1/(3) = 6; 1/(4) 


19 

3 ; 


Vậyminy = y(4) = ^. 

Giải bằng Casio - vinacal 

Bước 1: Bấm iMODEl ÍT) 

Bước 2: Nhập 

f ( x )=^2 và ấn 1 =) 


hàm 

s(x) 


f(X) 


K-ll 


Mít lì 


không có thì khỏi nhập, ấn (=] 

Bước 3: Srt ? 2 End ? 4 Step ? 0,2 

Dùng bấm <s> dọc theo f (x) đểtìmGTNN. 




0 

Math 



0 

Msrth 

1 

5 

ĩ 

E.Ẽ 

E.5333 


5 

i 

H 

B.B 

i 

F(KJ 

ge 


i 

Ẽ.ũ 

Ẽ.ẼBĨĨ 

7 

ĩ 

3.Ẽ 

E.ŨIBĨ 

6 


Và nhìn vào đáp án, giá trị nào gần vói đáp án đê kết luận. 
Nếu đề bài hỏi chọn GTLN thì có ngay max y = 7 tại x = 2. 
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Ví dụ 2: 

Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
1/ = ^(2x-l)(l-x) trên đoạn [0;3]. 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận : 
Hàm số liên tục trên [0;3] 


y 



2 

3 


y(0) = -i;y(|) = |;y(3) = ^õ 

miny = y(0) = -l;max[/=1/(3) = </20 

Giải bằng Casio - vỉnacal: 

Bước 1: Bấm iMODEl f7l 

Bước 2: Nhập hàm F (x) = ^(2x-l)(l-x) và ẩn [=1 [=1 

Bước 3: Srt ? 2 End ? 4 Step ? 0,2 
Dùng bấm (▼) dọc theo f(x) đê 

tìm GTLN và GTNN. 

Từ bảng giá trị F (Xj) = -1 tăng dần 


K 


_ □ 
D.Ẽ 
Ũ 


E 

ịì4 

-D.T5B 

-D.MĨẼ 


Hĩth 


-1 


đến 0.3275 rồi giảm dần đến 0 rồi lại tăng dần đến F (X 25 ) = 2,7144 


Vậy miny = y(o) = -1 và maxy = y(3) = ^/20. Từ đó chọn 
phương án thích hợp. 


II Ví dụ 3: 
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Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
y = cosx(l + sinx) trên đoạn [0;2;r]. 


Giải: 


Giải theo tư duy tự luận : 
có y'= -sinx + cos2x. 


y' = 0 l-2sin 2 X - sin X = 0 


sinx = -1 

• 1 <=> 
sinx = — 

2 


y(o) = l;y(2^-) = l;yí^ì = 0;y 

V z ) 


3 n 


X = 


n 

X = — 

6 

5k 

X = —— 


v 6 y 


: y 


3>/3 


° J 


r 71^ 


í 3 ") 

— 

;miny = y 


l 6 J 

[0 ânỴ v 

u ) 


l 0 ’’ 2 *] 

Giải bằng Casio - vinacal: 

Bước 1: Bấm iMODEl f7l 

Bước 2: Nhập hàm f(x) = cos(x)(l + sin(x)) và ấn (=) (=) 

Bước 3: Srt ? 0 End ? 2n Step ? — 

6 

Dùng bấm (▼) dọc theo F(x) để tìm GTLN và GTNN. 

Từ bảng giá trị F (x, ) = 1 tăng dần đến 1,299 rồi giảm dần đến -1,299 
rồi lại tăng dần đến 1 


Vậy miny = y 

[ũ;2;r] 


~6 


V u y 

Bài tâg vân dung 


và max y = y 

[ 0 - 2 ^] 27 27 




v ư / 


Đoàn Văíí Bộ - Huỳnh Anh Kiệt - 0963196568 - Tài liệu ôn thi THPT QG 

Trang 126 

























Kĩ thuật và sai lâm khi dùng máy tính bỏ túi DVBO - HAK 

LỚP TOÁN _ LÝ _ HOA -10 - ĩĩ -12 - LT THPT QG - DVBO 

Câu ĩ. Cho hàm số y = ỉ . Gọi M, m lần lượt là giá trị lớn nhất 

x + 1 

và giá trị nhỏ nhất của hàm số [-3; -2] . Khi đó: 

A. M = 3 và N - 2 B. M = 3 và N = -1 

c. M = 2 và N - -1 D. M = 3 và N -1 

Câu 2. Tích giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 

y = X + ^4-x 2 là: 

A. — 4 V 2 B. -4 c. 0 D. 4^ 


Câu 3. Giá trị nhỏ nhất của hàm số y = X 2 - 2 ln X trên đoạn 


-;e 


A.o 


B. -7- 


c. 1 


D. e 2 — 2 


X +5 


Câu 4. Giá trị nhỏ nhất của hàm số y = -—— trên đoạn [3; 6] 

X z_ 


A.o 


7 


c. 1 


D. 10 


'4 

Câu 5. Giá trị lớn nhất của hàm số y = (x-6)>/x 2 +3 trên đoạn 
[l;2] là: 


A. -10 


B 


. -Wỹ 


c. 


9 V 2 Ĩ 


D. -6>/3 


Câu 6. Giá trị nhỏ nhất của hàm số ỵ = X -i —-— trên đoạn [-1; 2 ] 


là: 


A. 9 B. 2 c. 6 D. 4 

Câu 7. Giá trị nhỏ nhất của hàm số y — (x-ó)Vx 2 +3 trên đoạn 

[0;3] gần vói đáp án nào nhất: 
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A. 5 B. - 10,6 c. -10,65 D. -5 

Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

Câu 5 

Câu 6 

Câu 7 

A 

A 

c 

D 

A 

D 

c 


Kĩ thuât 7; Kĩ thuật giải nhanh trong bài toán lập phưong trình 
tiếp tuyến của đô thị hàm sô 

Cơ sở lí thuyết 
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Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 1 / = / ( v) tại điểm 

M (* 0 ;/(*o)) là: y = /'(*o)(*-*o)+/(*o) 

Hay y = f'(x 0 ).x + f'(x 0 )(-x 0 ) + f(x 0 )oy = Ax + B. 

Trong đó A = /'(*„); B = f(x 0 )(-x 0 ) + f(x 0 ) 

Như vậy, cần nhập vào máy tính 
^ = ề(/(x)U và B = A( /( X)) (_x) + /(x) 


dx 

Ví dụ 1: 


2x-l 


Cho hàm số y = — có đồ thị (c) . Phương trình tiếp tuyến 
x + 1 

của đồ thị hàm số tại điểm có hoành độ bằng 2 là : 


A ,12 
A. y=—x+— 

3 3 

c. I/ — — — X + 1 
* 3 


B. i/ = x + -7 
5 3 

~ ,11 
D. y=—x+— 
3 3 


Giải: 


Nhập A = 


d ( 2X —1^ 


dx 


x + l 


/Jt=x 


ícÃĩcl X = 2 được A = \. 

3 

Nhập 


—1 
dx 1 

0 Maith A 

f2K-ni 

L K+l Jl v:=2 

0.3333333333 


—1 

dx 1 

0 Hã.th À 

0.3333333333 


d f2X-1 a 

D — — 


dx 


vX + 1 


.(-X)- 


2X-1 

x + l 


[ỘÃỊẽ) x = 2 được B = Ậ. 

3 
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Vậy phương trình tiếp tuyến cần tìm là: y = — X + — ■ 

3 3 

Bài tÔ£ vân dung 

Câu 1. Cho hàm số y = X 3 -3x 2 có đồ thị (c). Phương trình tiếp 
tuyến của đồ thị (c) tại điểm có hoành độ bằng 1 là: 

A.y = -3x+l B. y = -3x-1 c. y = -x -1 D. y = x-3 

Câu 2. Cho hàm số y = X 4 -X 2 -2 có đồ thị (c). Phương trình 
tiếp tuyến của đồ thị (c) tại điểm có hoành độ bằng 1 là: 

A.y = x + 3 B. y = 2x-4 c. y = x D. y = 2x + 3 

Câu 3. Cho hàm số y =--— có đồ thị (c ì. Phương trình 

tiếp tuyến của đồ thị (c) tại điểm có hoành độ bằng 2 là: 

A. y = x + 3 B. y = x + l c. y = x-2 D. y = x + 2 

Câu 4. Cho hàm số y = có đồ thị (cì. Phương trình tiếp 

tuyến của đồ thị (c) tại giao điểm của đồ thị hàm số và Ox là: 

11 ^ _ 

A. y = -~x--~ B. y = 3x-3 c. y = x-3 D. y = 3x 

3 3 


Đáp án 


Câu 1 

Câu 2 

Câu 3 

Câu 4 

A 

B 

D 

A 


Một sô bài toán Casio - vinacal tính sai 
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15 

Ví dụ 1: Tính tích phân I = ị ịx 2 - 3x| dx 

-15 

Khi bấm máy tính fx 570 VN Plus 


0 Ms.th A 

|^ 5 k 2 -3Xldx 

2250 


0 Maih À 

J“ B cx*-aoOdK 

225Ũ 


Trong khi đó máy tính Vinacal 570 ES Plus vấn tính đúng. 

B Math Ẳ 

J‘i s lx 2 -3xldx 

2259 


Cách khống chế lỗi sai: Hãy chèn cận trước khi bấm. Mặc dù hơi 
lâu nhưng ra đáp án đúng. 

15 0 3 15 

J ịx 2 - 3x| dx = j |x 2 - 3x| dx + ịịx 2 - 3x| dx + ị ịx 2 - 3x |dx = 2259 

-15 -15 0 3 


Ví dụ 2: Số nghiệm của phương trình 


ậX 2 -3+2 _ậX 2 +6x+5 _ ạ2x 2 +3x+7 2 

Giải: 


PTTĐ vói 


—3x+2 ộ2x +3x+7 ẶX +6x+5 'Ị- _Q 

< ^ > ^x 2 -3x+2 ị 'Y _ ^_x 2 +6x+5 I ặx 2 +6x+5 _ 2 — Q 

<=> ịị x2+6x+5 -i]Ịi- 4 x2 " 3 * +2 Ị = 0 

^x 2 +6x+5 _^ 

2 ~~ 

ẠX -3x+2 _ 'Y 


X = ±1 
X = 2 
X = -5 


Nếu thử lại nghiệm của phương trình thấy cả hai máy đều sai. 
VN Plus Vinacal 
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a Mat A 1 ] Math ầ 

4>í 2 -3?í+2 + 4>í 2 +6?j> 4X 2 -3X+2 +j jX 2 +6ỉ^ 

-1 -1 

Bài toán này khá nhiều nghiệm nên việc dùng máy tính để tìm số 
nghiệm của phương trình thì sẽ rất lâu. Vì vậy, tôi khuyên các bạn 
giải những bài như thế này bằng y. 

Ví dụ 3: Tính trung bình cộng của nghiệm của phương trình sau: 

16^=0,125.8^ 

A. 0 B. 20 C.10 D. 15 

Gịảv 

Giải y: 


x+w x+5_ 4x+40 3X+15 4r + 4f) 3r + 15 

16 x “ 10 = 0,125.8*“ 15 <=> 2 1-10 = 2 x ~ 15 


<=>• 


x-10 x-15 

<=> (4x + 10)(x-15) = 60(x-10) -»x = 0vx = 20 

Giải bằng máy tính: 

570 VN Plus 

M a Matk Ạ. M 2 Mitk ▲ M a Mitt A 

Ĩ6 x - lo -0.125x8 r i> „_^1 " (l6 x_lo -0.125xjV 

x=„ ỗ <U25*8 X - 15 J-N x=„ 1 x550 

L-R= 0 L-R= 0 


Vinacal 


16 X -10 -0 "i25x8 : i Continụe: [=] 

x= ó x= lS CAnĩ> 


L-R= 


„ „10.64726565 

0 L-R=2.4Ì681W ? 


Ví dụ 4: Cho hàm số y = X 3 + X 2 + Ệ X + \ có đồ thị (c) . Hoành 

y 2 4 8 w 

độ giao điểm của (c) với Ox là: 
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X = 1 

'Y 


X = 1 

A. X = 1 

B. 

1 

L 2 

c. X = —— 

2 

D. 

1 

X = — 

L 2 


Gịắk 


3 3 1 

Phương trình hoành độ giao điểm X 3 +^x 2 + ^x + ^ = 0 

Đây là phương trình bậc ba, chúng sẽ nghĩ ngay đến việc bấm 
máy tính đúng không nào? Vì máy tín Casio - vinacal đề có chức 
năng này. 

Dùng máy tính vincal 570ES Plus II. 

VINROIi S70ESPLUSII VINRCni S79ES PLVSII 

VCRimriC CMOIATOK 

VCIÍMTinC CAtCUlATa* 



a 

Math 

Hiỉ^l 

b 

1.5 

0.15 

1 


Chọn ngay đáp án A, và nhiều bạn nghĩ rằng câu này vậy cũng 
ra, dễ quá và tự tin rằng mình làm đúng câu này. Xin thưa, đáp án 
của bạn đã sai rồi. 


Dùng máy tính Casio fx 570VN Plus 


0 Màth 

0 M&th 

4 b c 

■■ 1.5 Ũ.n5 

x= 


1 

1 

"2 


Lúc này thấy Casio ra đáp án khác và đáp án này mới là đáp án 
đúng của bài toán. 
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TỔNG KẾT 


Toàn bộ tài liệu này được viết ra chủ yếu cho các em học sinh 
tham khảo, rèn luyện một số kĩ năng bấm máy tính để có thê giải 
nhanh bài toán trong đề thi Trung học Phổ thông Quốc gia. Tuy 
nhiên, chúng tôi không khuyến khích các em học sinh quá làm dụng 
máy tính để giải các bài toán. Ở ngay phần trên tổng kết, chúng tôi 
sưu tầm được ở từ íacebook một số bài toán mà các máy tính đều ra 
kết quả sai. Tại sao lại như vậy? Do máy tính người lập trình mà 
thôi nên dẫn đến sai số và kết quả ở dạng làm tròn. Vì vậy, các em 
hãy hạn chế sử dụng máy tính cho những bài toán có sai số nhiều 
nhé. 
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Tài liệu tham khảo 


1. Hội thảo dạy và học toán theo định hướng thi trắc nghiệm 
khác quan, sỏ Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Sóc Trăng. 

2. Giải nhanh trắc nghiệm toán 12, Nguyễn Thế Lực. 

3. Kĩ thuật giải nhanh - đề thi THPTQG bằng máy tính Casio, 
Đào Trọng Anh. 

4. Rèn luyện kĩ năng giải trắc nghiệm Toán - chuyên đề V. 
hàm sổ, Cao Văn Tuan. 

5. Một SỐ tài liệu Internet... 

5.1 . https://drive ■ goo gle ■ com/f ile/d/0BlNeyBlHG2f4cGl 
3SGhFYlN0eHc 

5.2. https://www.youtube.com/watch?v=fy BrKQE OE 
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